
 
 

ΠΕΡΙΕΧΟΜΕΝΑ  

 

ΠΔΡΙΔΥΟΜΔΝΑ 

 
ΚΔΦΑΛΑΙΟ 1

ο
 –ΓΙΑΝΤ΢ΜΑΣΑ 

 

1.1
  
Η ΔΝΝΟΙΑ ΣΟΤ ΓΙΑΝΤ΢ΜΑΣΟ΢          1 

1.2 ΠΡΟ΢ΘΔ΢Η ΚΑΙ ΑΦΑΙΡΔ΢Η ΓΙΑΝΤ΢ΜΑΣΧΝ         2 

1.3 ΠΟΛΛΑΠΛΑ΢ΙΑ΢ΜΟ΢ ΑΡΙΘΜΟΤ ΜΔ ΓΙΑΝΤ΢ΜΑ        5 

1.4 ΢ΤΝΣΔΣΑΓΜΔΝΔ΢ ΢ΣΟ ΔΠΙΠΔΓΟ        10 

1.5 Δ΢ΧΣΔΡΙΚΟ ΓΙΝΟΜΔΝΟ ΓΙΑΝΤ΢ΜΑΣΧΝ       16 

ΔΡΧΣΗ΢ΔΙ΢ ΢Χ΢ΣΟΤ ΛΑΘΟΤ΢         24 

ΔΠΑΝΑΛΗΠΣΙΚΑ ΘΔΜΑΣΑ         27 

 

ΚΔΦΑΛΑΙΟ 2
ο
 –Η ΔΤΘΔΙΑ ΢ΣΟ ΔΠΙΠΔΓΟ 

 

2.1 ΔΞΙ΢Χ΢Η ΔΤΘΔΙΑ΢          35 

2.2 ΓΔΝΙΚΗ ΜΟΡΦΗ ΔΞΙ΢Χ΢Η΢ ΔΤΘΔΙΑ΢       43 

2.3 ΔΜΒΑΓΟΝ ΣΡΙΓΧΝΟΤ          48 

ΔΡΧΣΗ΢ΔΙ΢ ΢Χ΢ΣΟΤ ΛΑΘΟΤ΢          56 

ΔΠΑΝΑΛΗΠΣΙΚΑ ΘΔΜΑΣΑ          61 

 

ΚΔΦΑΛΑΙΟ 3
ο
 –ΚΧΝΙΚΔ΢ ΣΟΜΔ΢ 

 

3.1 Ο ΚΤΚΛΟ΢            71 

3.2
  
Η ΠΑΡΑΒΟΛΗ            82 

3.3 Η ΔΛΛΔΙΦΗ           86 

3.4.Η ΤΠΔΡΒΟΛΗ            91 

ΔΡΧΣΗ΢ΔΙ΢ ΢Χ΢ΣΟΤ ΛΑΘΟΤ΢          95 

ΔΠΑΝΑΛΗΠΣΙΚΑ ΘΔΜΑΣΑ        101 

 

ΘΔΜΑΣΑ ΠΑΝΔΛΛΗΝΙΧΝ         113 

ΘΔΜΑΣΑ ΢ΥΟΛΙΚΧΝ ΔΞΔΣΑ΢ΔΧΝ      125 

ΔΠΑΝΑΛΗΠΣΙΚΑ ΘΔΜΑΣΑ ΟΔΦΔ       159 

 

 

 



 
 

ΠΕΡΙΕΧΟΜΕΝΑ  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 
 

ΕΠΙΜΕΛΕΙΑ : ΖΑΧΑΡΟΤΛΗ΢ ΑΧΙΛΛΕΑ΢-ΨΙ΢ΣΑΚΗ΢ ΓΙΩΡΓΟ΢ ΢ελίδα 1 

 

 

ΚΔΦΑΛΑΗΟ 1
ν 
- ΓΗΑΝΤ΢ΜΑΣΑ 

 

§ 1.1 Η ΕΝΝΟΙΑ ΣΟΤ ΔΙΑΝΤ΢ΜΑΣΟ΢ 

1. Να ραξαθηεξίζεηε ηηο παξαθάησ πξνηάζεηο σο ΢σζηέο ή Λάζνο . 

 

i. Γύν αληίζεηα δηαλύζκαηα έρνπλ ίζα κέηξα. 

ii. Γύν νκόξξνπα δηαλύζκαηα είλαη ζπγγξακκηθά . 

iii. Αλ ,a b
 

ηόηε ηζρύεη όηη a b
 

. 

iv. Αλ ηζρύεη όηη AM MB
 

,ηόηε ην Μ είλαη κέζν ηνπ ΑΒ. 

v. Αλ ηζρύεη K 
 

 ηόηε ηζρύεη θαη όηη   
 

. 

vi. Γηα νπνηνδήπνηε δηάλπζκα 


 ηζρύεη όηη 0 
 

. 

vii. Αλ , 0  
  

 θαη  
 

 ηόηε  


, 180  
 

. 

 

2. Γίλεηαη πιάγην παξαιιειόγξακκν ΑΒΓΓ θαη Ο ην θέληξν ζπκκεηξίαο ηνπ. Να 

ραξαθηεξίζεηε ηηο παξαθάησ πξνηάζεηο σο ΢σζηέο ή Λάζνο . 

 

i.   
 

 

ii.  
 

 

iii.  
 

 

 

 

iv.   
 

 

v.   
 

 

vi. 
 

3. Γίλεηαη ηζνζθειέο ηξίγσλν ΑΒΓ κε βάζε ηε πιεπξά ΒΓ. Να ραξαθηεξίζεηε 

ηηο παξαθάησ πξνηάζεηο σο ΢σζηέο ή Λάζνο . 

 

i.   
 

 

ii.   
 

 

iii. 
 

 

iv.  


 


, ,    
   

 

4. Αλ γηα ηα κε κεδεληθά δηαλύζκαηα , 0  
  

 ηζρύεη όηη  


, 50  
 

λα βξείηε 

ηηο γσλίεο : α.  


, 
 

   β.  


,  
 
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§ 1.2 ΠΡΟ΢ΘΕ΢Η ΚΑΙ ΑΦΑΙΡΕ΢Η ΔΙΑΝΤ΢ΜΑΣΩΝ 

1. Να βξεζνύλ ηα δηαλύζκαηα ζηα αληίζηνηρα ζρήκαηα. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

2. Να απινπνηεζνύλ ηα δηαλπζκαηηθά αζξνίζκαηα: 

 

i. 
  

 

ii. 
  

 

iii. 
  

 

iv. 
  

 
 

v. 
  

 

vi. 
  

 

vii. 
  

 

viii. 
  

3. Να απινπνηεζνύλ ηα αζξνίζκαηα κε ηε κέζνδν ησλ δηαλπζκαηηθώλ αθηηλώλ: 

 

i. 
    

 

ii. 
    

 

iii. 
    

 

iv. 
    

 

v. 
    

 

vi. 
    

 

vii.  
    

 

viii.  
    

 

ix. 
    

 

4. Να απινπζηεπηνύλ ηα δηαλπζκαηηθά αζξνίζκαηα: 

i. 
   

 

ii. 
    

 

iii. 
      

 

iv. 
     

5. Να απνδεηρηνύλ νη δηαλπζκαηηθέο ηζόηεηεο: 

i.  
   

 

ii.  
       

 

iii. 3  
      

 

iv.  
   
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6. Αλ 5 2u a  
  

 θαη 7 3v   
  

, λα γξαθνύλ ηα δηαλύζκαηα 


 θαη 


 σο 

γξακκηθνί ζπλδπαζκνί ησλ δηαλπζκάησλ u


 θαη v


. 

 

7. Έζησ ην ηεηξάπιεπξν ΑΒΓΓ θαη ην ζεκείν Ο γηα ην νπνίν ηζρύεη 

  
   

.Να απνδείμεηε όηη ηα ζεκεία Ο,Α ζπκπίπηνπλ. 

 

8. Αλ ηζρύεη όηη  
   

 λα απνδείμεηε όηη ηα ζεκεία Α θαη Β 

ηαπηίδνληαη. 

9. Γίλεηαη ηεηξάπιεπξν ΑΒΓΓ.Αλ ηζρύνπλ:   
  

 θαη   
  

 

λα απνδείμεηε όηη ηα ζεκεία Μ,Ν ηαπηίδνληαη. 

 

10. Αλ ηζρύεη όηη  
    

 λα απνδείμεηε όηη ην Β είλαη ην κέζν 

ηνπ επζύγξακκνπ ηκήκαηνο ΑΓ. 

 

11. Έζησ ην ηεηξάπιεπξν ΑΒΓΓ θαη Μ έλα ζεκείν γηα ην νπνίν ηζρύεη:

 
   

.Να απνδείμεηε όηη ην ηεηξάπιεπξν ΑΒΓΓ είλαη 

παξαιιειόγξακκν. 

 

12. Έζησ Α,Β,Γ,Γ ζεκεία κε ζπλεπζεηαθά αλά ηξία κεηαμύ ηνπο γηα ηα νπνία 

ηζρύεη όηη :  
    

.Nα απνδείμεηε όηη ην ηεηξάπιεπξν 

ΑΒΓΓ είλαη παξαιιήιόγξακκν. 

 

13. Έζησ ην ηεηξάπιεπξν ΑΒΓΓ θαη Μ ην κέζν ηνπ ΑΒ. Να απνδείμεηε όηη:

  
   

. 

 

14. Γίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ .Να πξνζδηνξίζεηε ζεκείν Μ ,ώζηε λα ηζρύεη όηη :

 
    

. 

 

15. Έζησ ην ηεηξάπιεπξν ΑΒΓΓ .Να πξνζδηνξίζεηε ζεκείν Μ ,ώζηε λα ηζρύεη 

όηη :  
    

. 

 

16. Δμσηεξηθά ελόο ηξηγώλνπ ΑΒΓ θαηαζθεπάδνπκε ηα παξαιιειόγξακκα 

ΑΒΓΔ,ΒΓΕΖ θαη ΑΓΘΗ. Να απνδείμεηε όηη : 0 
   

 

 

17.  Αλ γηα ηα δηαλύζκαηα , 
 

 ηζρύνπλ : 3 


, 2 


θαη   5  
 

λα 

απνδείμεηε όηη ηα δηαλύζκαηα είλαη νκόξξνπα. 
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18. Γηα νπνηαδήπνηε δηαλύζκαηα , 
 

λα απνδείμεηε όηη : 
2 2 25

5
4

     
   

 

 

19. Γίλνληαη ηα νκόξξνπα δηαλύζκαηα , ,  
  

 γηα ηα νπνία ηζρύνπλ: 1 


,

4  
 

 θαη 8  
 

.Να βξείηε : α. 


  β. 


    γ.  
 

. 

 

20. Γίλνληαη ηα δηαλύζκαηα  


 θαη 


 κε : 2 


θαη 3 


.Να 

απνδείμεηε όηη γηα νπνηαδήπνηε ζεκεία Γ θαη Δ ηζρύεη όηη: 

1 5  
  

. 

 

21. Γίλεηαη ηεηξάπιεπξν ΑΒΓΓ. Να βξείηε ηνλ γεσκεηξηθό ηόπν ησλ ζεκείσλ Μ 

πνπ ηθαλνπνηνύλ ηε ζρέζε : 0   
    

 

 

22. Γίλεηαη ηεηξάπιεπξν ΑΒΓΓ. Να βξείηε ηνλ γεσκεηξηθό ηόπν ησλ ζεκείσλ Μ 

πνπ ηθαλνπνηνύλ ηε ζρέζε : 2 
   

 

 

23. Γίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ. Να βξείηε ηνλ γεσκεηξηθό ηόπν ησλ ζεκείσλ Μ πνπ 

ηθαλνπνηνύλ ηε ζρέζε: 6   
    

. 

 

24. Γίλεηαη παξαιιειόγξακκν ΑΒΓΓ θαη ζεκείν Δ ηεο πιεπξάο ΓΓ.Να βξείηε ην 

γεσκεηξηθό ηόπν ησλ ζεκείσλ Μ γηα ηα νπνία ηζρύεη :   
    
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§ 1.3 ΠΟΛΛΑΠΛΑ΢ΙΑ΢ΜΟ΢ ΑΡΙΘΜΟΤ ΜΕ ΔΙΑΝΤ΢ΜΑ 

 

1. Να απνδεηρηεί κε ζρέζε ηεο κνξθήο  
 

 όηη ηα ζεκεία , ,    είλαη 

ζπλεπζεηαθά όηαλ ηζρύνπλ νη ηζόηεηεο: 

 

i. 4 3 
  

 

ii. 2 3   
  

 

iii. 3 2 3 2   
   

 

iv. 2 3 5   
  

 

v. 7 4 3  
  

 

vi. 3 5 2 0  
  

 

vii. 8 5 3  
  

 

viii. 8 3 5  
  

 

ix. 7 5 3 7   
   

 

                  

2. Αλ  
  

 λα δεηρηεί ε ηζόηεηα   
 

. 

 

3. Αλ 5 6 
 

 λα δεηρηεί όηη 11 5 6  
  

. 

 

4. Να δεηρηεί όηη ηα ζεκεία Α, Β, Γ είλαη ζπλεπζεηαθά όηαλ ηζρύεη:  

           α) 5 12 7 0  
   

, β) 7 5 3 0   
   

 
 

5. Να δεηρηεί όηη ηα ζεκεία Μ, Ν, Ρ είλαη ζπλεπζεηαθά όηαλ ηζρύεη: 

2 3 2 3   
   

 
 

6. Να δεηρηεί όηη ηα ζεκεία Α, Β, Γ είλαη ζπλεπζεηαθά όηαλ ηζρύεη: 

2 2 , 3 4 3 4                  
           

 
 

7. Να δεηρηεί όηη ηα ζεκεία Α, Β, Γ είλαη ζπλεπζεηαθά όηαλ ηζρύεη: 

3 2 , 15 7 , 7 3                 
           

 
 

8. Να δεηρηεί όηη ηα ζεκεία Α, Β, Γ είλαη ζπλεπζεηαθά όηαλ ηζρύεη: 

2 2 , 5 3 , 17 9 7                 
           

 
 

9. Αλ ηα δηαλύζκαηα 


 θαη 


 δελ είλαη παξάιιεια θαη ηζρύνπλ: 

3 , ,           
        

 λα βξεζεί ν αξηζκόο θ ώζηε ηα 

ζεκεία Α, Β, Γ λα είλαη ζπλεπζεηαθά. 

 

10. Αλ ηα δηαλύζκαηα , ,  
  

 δελ είλαη αλά δύν παξάιιεια λα απνδεηρηνύλ νη 

ζπλεπαγσγέο: 
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i.     6 7 2 6 7             
        

   

ii.     2 6 2 6             
        

   

 

 

iii.     2 2 2             
        

   

iv.     2 3             
        

   

 

11. Αλ ηα δηαλύζκαηα 


 θαη 


 δελ είλαη παξάιιεια θαη ηζρύνπλ: 

, , 2           
        

 θαη 3    λα βξεζνύλ νη αξηζκνί θ 

θαη κ ώζηε ηα ζεκεία Α, Β, Γ λα είλαη ζπλεπζεηαθά. 

 

12. Να δεηρηεί όηη ηα ζεκεία Α, Β, Γ είλαη ζπλεπζεηαθά όηαλ θαη κόλνλ όηαλ 

ππάξρεη αξηζκόο ι ώζηε λα ηζρύεη ε ηζόηεηα:  1    
  

. 

 

13. Αλ ηζρύεη    2 3 5     
  

,λα απνδείμεηε όηη ηα ζεκεία 

Α,Β,Γ είλαη ζπλεπζεηαθά. 

 

14. Να απνδεηρηεί όηη ηα ζεκεία Μ θαη Ν ηαπηίδνληαη όηαλ ηζρύεη:  

α)  
   

, β) 
   

 

 

15. Αλ ηζρύεη ε ηζόηεηα: 
     

 λα απνδεηρηεί όηη ηα 

ζεκεία Μ θαη Ν ηαπηίδνληαη. 

 

16. Γίλεηαη παξαιιειόγξακκν ΑΒΓΓ. Αλ  
   

 λα απνδεηρηεί όηη 

ην ζεκείν Μ ηαπηίδεηαη κε ην ζεκείν Β. 

 

17. Αλ ηζρύεη: 2 3 2   
     

λα απνδείμεηε όηη

 
 

. 

 

18. Δάλ 3 3B  
   

, λα απνδείμεηε όηη ηα δηαλύζκαηα ΑΒ θαη ΓΓ είλαη 

αληίξξνπα. 

19. Γίλνληαη ηα δηαλύζκαηα :  1v a    
  

 θαη    2 5u a     
  

 

όπνπ 


 θαη 


 κε ζπγγξακκηθά δηαλύζκαηα.Να βξείηε γηα πνηα ηηκή ηνπ 

ηα δηαλύζκαηα 


 θαη u


 είλαη παξάιιεια. 

20. Γίλεηαη ηεηξάπιεπξν ΑΒΓΓ. Να δείμεηε όηη ην δηάλπζκα 

2 3 4u M   
    

 είλαη ζηαζεξό. 
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21. Γίλεηαη ηεηξάπιεπξν ΑΒΓΓ. Να απνδείμεηε όηη ην δηάλπζκα 

2 3 6u M    
    

 είλαη αλεμάξηεην ηνπ ζεκείνπ Μ. 

 

22. Γίλεηαη ηεηξάπιεπξν ΑΒΓΓ. Να δείμεηε όηη ην δηάλπζκα 

2 2M   
    

 είλαη ζηαζεξό. 

 

23. Γίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ.Αλ ηζρύεη θ+ι+κ=0,λα δείμεηε όηη γηα νπνηνδήπνηε 

ζεκείν Μ , ην δηάλπζκα u M     
   

είλαη ζηαζεξό. 

 

24. Αλ ,      
     

 λα βξεζεί ην δηάλπζκα 


 όηαλ:  

          α) 
 

,  β)  
 

,  γ) 2 
  

. 

25. Αλ    
 

 κε    γηα ηπραίν Ο, λα απνδεηρηεί όηη: 
 

 

 
 



 


 

 

26. Αλ 0  
   

, λα βξεζνύλ νη αξηζκνί   θαη  , ώζηε γηα ηπραίν 

ζεκείν Ο λα ηζρύεη: 8 5 3 0   
   

. Να απνδεηρηεί ε ζπλεπαγσγή:     

                            
0

0
0

  
  

  

     
     

    

   
   

 

 

27. Αλ   
 

 θαη    4 3x x   
  

 λα δεηρηεί όηη είλαη  4,x      . 

 

28. Αλ   
 

 κε    θαη  2x   
  

 λα δεηρηεί όηη είλαη 3x   . 

 

29. Αλ ηα ζεκεία Α θαη Β είλαη δηαθνξεηηθά ,λα βξείηε ηνλ x  γηα ηνλ νπνίν 

ηζρύεη: 2 2xA x    
   

. 

 

30. Γίλνληαη ηα ζεκεία Α,Β,Γ,Γ, κε   ,γηα ηα νπνία ηζρύεη 3 2A   
  

 

α. Να απνδείμεηε όηη 
 

. 

β. Να ιύζεηε ηελ εμίζσζε  2x x x B    
  

. 

 

31. Έζησ δύν γλσζηά δηαλύζκαηα a


, 


.Θεσξνύκε επίζεο ην δηάλπζκα x


γηα ην 

νπνίν ηζρύεη:    
1 1

2 3
2 4

x x a  
   

.Nα βξείηε ην δηάλπζκα x


. 

32. Γίλεηαη παξαιιειόγξακκν ΑΒΓΓ θέληξνπ Κ. Αλ Ο είλαη ηπραίν ζεκείν ηνπ 

ρώξνπ λα δεηρηεί όηη: 4  
    

. 

 

33. Γίλεηαη παξαιιειόγξακκν ΑΒΓΓ θαη Μ, Ν ηα κέζα ησλ ΒΓ θαη ΓΓ 

αληίζηνηρα. Να βξεζεί ην δηάλπζκα 2 2 3u    
   

. 
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34. Έλα ηεηξάπιεπξν ΑΒΓΓ είλαη παξαιιειόγξακκν όηαλ θαη κόλνλ όηαλ γηα 

ηπραίν ζεκείν Ο ηζρύεη ε ηζόηεηα:  
   

. 

 

35. Γίλεηαη ηεηξάπιεπξν ΑΒΓΓ θαη Μ, Ν ηα κέζα ησλ δηαγσλίσλ ΑΓ θαη ΒΓ 

αληίζηνηρα. Αλ Δ θαη Ε είλαη ζεκεία ησλ ΑΒ θαη ΓΓ ηέηνηα ώζηε   
 

 

θαη   
 

 λα δεηρηεί όηη είλαη θαη   
 

 όπνπ ΢ ην κέζν ηνπ ΔΕ. 

 

36. ΢ε θύθιν θέληξνπ Ο ζεσξνύκε δύν θάζεηεο ρνξδέο ΑΒ θαη ΓΓ πνπ ηέκλνληαη 

ζην ζεκείν ΢. Να απνδεηρηνύλ νη ηζόηεηεο: α) 2  
    

, β) 

2  
   

. 

 

37. Γίλεηαη παξαιιειόγξακκν ΑΒΓΓ. Να πξνζδηνξηζηεί ζεκείν Μ ηέηνην ώζηε 

λα ηζρύεη ε δηαλπζκαηηθή ηζόηεηα: 0 
    

 

 

38. ΢ην επίπεδν παξαιιειόγξακκν ΑΒΓΓ λα βξεζεί ζεκείν Μ ηέηνην ώζηε λα 

ηζρύεη: 2 2  
   

 

 

39. ΢ην επίπεδν ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ λα πξνζδηνξηζηεί ζεκείν Μ ώζηε λα ηζρύνπλ 

νη δηαλπζκαηηθέο ηζόηεηεο:  

i. 2 5 4 0   
   

 

ii. 3 7 9 0   
   

 

iii. 3 4 2  
  

 

 

40. Γίλεηαη παξαιιειόγξακν ΑΒΓΓ θαη ζεκείν Ρ ηεο πιεπξάο ΒΓ ηέηνην ώζηε 

ΡΓ=2ΡΒ. 

α. Να γξάςεηε ην δηάλπζκα A


 ζπλαξηήζεη ησλ A


 θαη A


. 

β. Να απνδείμεηε όηη ην επόκελν δηάλπζκα   
   

 είλαη νκόξξνπν 

ηνπ 


. 

 

41. Γίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ θαη ζεκείν Μ ηεο πιεπξάο ΒΓ ηέηνην ώζηε ΜΒ=2/3ΜΓ. 

α. Να εθθξάζεηε ην δηάλπζκα 


σο ζπλάξηεζε ησλ 


 θαη 


. 

β. Έζησ επίζεο ζεκείν Γ γηα ην νπνίν ηζρύεη 15 6 4   
  

.Να 

απνδείμεηε όηη ηα ζεκεία Α,Γ,Μ είλαη ζπλεπζεηαθά. 

  

42. Γίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ θαη ε δηάκεζνο ηνπ ΑΜ. Πάλσ ζηα ηκήκαηα 

ΑΒ,ΑΜ,ΑΓ παίξλνπκε ηα ζεκεία Γ,Δ,Ε αληίζηνηρα ώζηε:
1

2
   ,

1

3
   ,

1

4
   .Aλ  

 
 θαη  

 
λα εθθξάζεηε ζπλαξηήζεη 

ησλ a


, 


 ηα δηαλύζκαηα 


θαη 


θαη λα απνδείμεηε όηη ηα ζεκεία Γ,Δ,Ε 

είλαη ζπλεπζεηαθά. 
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43. Γίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ θαη  ην κέζνλ Ε ηεο δηάκεζνπ ηνπ ΑΜ. Αλ  
 

,

 
 

θαη γηα ηα ζεκεία Γ,Δ ηζρύεη: 3  
 

,
3

.
5

  
 

 Nα εθθξάζεηε 

ζπλαξηήζεη ησλ a


, 


 ηα δηαλύζκαηα 


θαη 


θαη λα απνδείμεηε όηη ηα 

ζεκεία Γ,Δ,Ε είλαη ζπλεπζεηαθά. 

 

 

44. Γίλεηαη ηξαπέδην ΑΒΓΓ ηέηνην ώζηε  
 

,  
 

 θαη 2 . 
 

Έζησ Μ 

ην ζεκείν ηνκήο ησλ δηαγσλίσλ ηνπ. Να γξάςεηε ηα δηαλύζκαηα


, 


σο 

γξακκηθό ζπλδπαζκό ησλ 


 θαη 


. 

45. Γίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ .Αλ  2  
 

λα απνδείμεηε όηη 
2

3

 
 

 


.Να βξείηε ηα θ,ι ώζηε λα ηζρύεη : 3    
   

. 

 

46. Γίλεηαη παξαιιειόγξακκν ΑΒΓΓ θαη ζεκείν Ρ ηέηνην ώζηε 2   
 

. Να 

απνδεηρηεί όηη: 2 0 
    

 

 

47. Γίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ. Να πξνζδηνξηζηεί ζεκείν Ρ ηέηνην ώζηε λα ηζρύεη:

0  
   

 

 

48. ΢ην παξαιιειόγξακκν ΑΒΓΓ παίξλνπκε ηα ζεκεία Δ θαη Ε ηεο δηαγσλίνπ 

ΑΓ έηζη ώζηε: ΑΔ=ΕΓ=
1

4
ΑΓ  α) Αλ 


= a


 θαη


 = 


 λα εθθξάζεηε ηα 

δηαλύζκαηα 


θαη


  ζπλαξηήζεη ησλ θαη a


θαη 


. 

 β) Να δείμεηε όηη ην ΔΒΕΓ είλαη παξαιιειόγξακκν . 

 

49. Γίλεηαη ηξαπέδην ΑΒΓΓ κε 2  
 

.Να βξείηε ηα θ,ι ώζηε λα ηζρύεη:

    
   

. 

 

50. Αλ ηα ζεκεία Α,Γ δελ ζπκπίπηνπλ θαη ηζρύεη:  1      
  

 λα 

απνδείμεηε όηη ηα Α,Β,Γ είλαη ζπλεπζεηαθά. 

 

51. Έζησ ηξίγσλν ΑΒΓ θαη Γ κέζν ηνπ ΑΒ. Να βξείηε ην γεσκεηξηθό ηόπν ησλ 

ζεκείσλ Μ, γηα ηα νπνία ηζρύεη : 2 2     
   

. 

 

52. Έζησ ηξίγσλν ΑΒΓ. Να βξείηε ην γεσκεηξηθό ηόπν ησλ ζεκείσλ Μ, γηα ηα 

νπνία ηζρύεη :  1    
  

. 
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53. Γίλεηαη ηεηξάπιεπξν ΑΒΓΓ. . Να βξείηε ην γεσκεηξηθό ηόπν ησλ ζεκείσλ Μ, 

γηα ηα νπνία ηζρύεη :   
   

. 

 

54. Γίλεηαη παξαιιειόγξακκν ΑΒΓΓ. Να βξείηε ην γεσκεηξηθό ηόπν ησλ 

ζεκείσλ Μ, γηα ηα νπνία ηζρύεη : 2 2    
     

. 

 

 

§ 1.4 ΢ΤΝΣΕΣΑΓΜΕΝΕ΢ ΢ΣΟ ΕΠΙΠΕΔΟ 

1. Πνηα είλαη ε ζέζε ζην θαξηεζηαλό επίπεδν ησλ ζεκείσλ Μ(x,y) γηα ηα νπνία 

ηζρύεη: 

 

i. y=2 

ii. x= -4 

iii. 3x   

iv. 3x   

v. 2 1y    

vi. 3  θαη   -1<x 2y    

 

2. Γίλεηαη ην ζεκείν Α  2 29, 2   θαη ι     .Να βξείηε γηα πνηεο ηηκέο ηνπ 

 ι ην ζεκείν Α αλήθεη  α. ζηνλ x΄x  β. ζηνλ y΄y. 

 

3.   Γίλεηαη ην ζεκείν Α  , 2   κε ι 0     ην νπνίν απέρεη από ηνλ άμνλα x΄x  

απόζηαζε 3. 

α. Να βξείηε ηελ ηηκή ηνπ ι. 

β.Να βξείηε ην ζπκκεηξηθό ηνπ Α σο πξνο: 

i. ηνλ άμνλα x΄x   

ii. ηνλ άμνλα y΄y. 

iii. Σελ αξρή ησλ αμόλσλ. 

iv. Σε δηρνηόκν ηεο 1
εο

-3
εο

 

γσλίαο ησλ αμόλσλ. 

 

 

4. Γίλεηαη ην δηάλπζκα a

 2 9, 2   κε ι    .Να βξείηε γηα πνηεο ηηκέο ηνπ

 ι ηζρύεη όηη : i.  / /x΄x


  ii. / / y΄y


. 

 

5. Γίλεηαη ην δηάλπζκα a

 2 24, 2   κε ι     .Να βξείηε γηα πνηεο ηηκέο 

ηνπ  ι ηζρύεη όηη : i.  0 
 

  ii. 0 
 

. 

6. Να βξεζνύλ νη ηηκέο ησλ x  θαη y  όηαλ ηα δηαλύζκαηα a


 θαη 


 είλαη  

  α. ίζα  β. αληίζεηα  

 

i.    2 1,3 , 5,3 9x y    
 

 

ii.    14,5 2 , 3 5,8y x    
 
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iii.    3 ,3 , 5 , 2x y        
 

 

iv.    3 2,4 1 , 8 2 ,6x y x y      
 

 

v.    2 ,3 2 , 8 ,2 2x y y x y x      
 

 

 

 

 

 

7. 
Να βξεζνύλ νη ηηκέο ησλ x θαη y ώζηε λα είλαη ίζα ηα δηαλύζκαηα 

     α)    10 5 5,7 8 6 , 3 7 3,2 5 7x y x y x y x y          
 

 

     β)    3 5 2,5 7 3 , 2 4 3,3 5 5x y x y x y x y          
 

 
 

8. Να πξνζδηνξηζηνύλ ηα x θαη y ώζηε λα είλαη κεδεληθά ηα δηαλύζκαηα 

     α)  5 7 1,3 2 13x y x y     


  β)  2 25 6, 7 10x x x x     


  

 

9. 
Να βξεζνύλ νη ηηκέο ησλ θ θαη ι ώζηε λα είλαη ηα δηαλύζκαηα  

α) ίζα:    3 4 2,7 6 1 , 2,2 4 2                  
 

 

β) αληίζεηα:    2 3 1,4 6 , 3 2 5,7 3 4                  
 

 
 

10. Να βξεζνύλ νη ζπληεηαγκέλεο ησλ δηαλπζκάησλ 


 θαη 


όηαλ: 

 

i.    2,1 , 4,5   

ii.    3,5 , 6,8   

iii.    2,1 , 2, 3     

iv.    3, 2 , 5,6    

v.    2, 5 , 4, 2      

vi.    , , ,      

vii.    2 , , 3 ,5       

viii.    7, 8 , 7,1    

ix.    3 ,1 4 , 2 , 3       

 

11. Να βξεζεί ην κέζν Μ ηνπ ηκήκαηνο ΑΒ 

 

i. 
   

   

3,2 5, 4

3, 1 2,6

  

  
 

ii. 
   

   

2,7 8,1

3,6 2,4

  

  
 

iii. 
   

   

5,10 3,2

4,3 7,4

   

   
 

iv. 
   

   

5, 8 7,2

9,7 6,5

  

  
 

 

12. Γίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ κε κέζα Κ(-2,-2), Λ(-1,0) , Μ(2,-1) ησλ πιεπξώλ 

ΑΒ,ΒΓ θαη ΓΑ αληίζηνηρα. Να βξείηε ηηο θνξπθέο Α,Β,Γ. 

13. Γίλνληαη ηα δηαλύζκαηα  3,4


,  2,1 


 θαη  3, 2  


. Να βξεζνύλ νη 

ζπληεηαγκέλεο ησλ δηαλπζκάησλ u


 θαη v


. 
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i. 
u

v

 

 

 

 

  

    

ii. 
2 3

3

u

v

 

 

 

 

  

    

iii. 
4 2

3

u

v u

 

 

 

  

  

     

iv. 
5 2

3 2

u

v u

 

 

 

   

  

     

 

 

 

 

14. Να γξαθεί ην δηάλπζκα u


 σο γξακκηθόο ζπλδπαζκόο ησλ δύν δηαλπζκάησλ 

a


 θαη 


. 

i. 
 

   

9,7

2, 1 , 3,2

u

 

 

   



   

ii. 
 

   

1, 6

2,3 , 1,4

u

 

 

 



   

iii. 
 

   

2,6

2,4 , 3, 5

u

 

 

   



   

iv. 
 

   

1,6

3, 2 , 2, 3

u

 



   



 

 

15. Να βξεζεί ν x  ώζηε λα είλαη παξάιιεια ηα δηαλύζκαηα ,a 
 

 

i. 
 

 

2, 6

5, 1

x x

x x





  

  



  

ii. 
 

 

1, 3

2, 4

x x

x x





  

  



  

iii. 
 

 

5, 3

2, 3

x x

x x





  

  



  

iv. 
 

 

,1

2, 5

x x

x





 

  



  

 

16. Να βξεζεί ε ζπλζήθε κεηαμύ ησλ a  θαη   ώζηε λα είλαη παξάιιεια κεηαμύ 

ηνπο ηα κε κεδεληθά δηαλύζκαηα u


 θαη v


. 

 

i. 
 

 

1,1

1 , 1

u

v

 

 

  

  



  

ii. 
 

 

2 ,

,

u

v

  

  

  

 



  

 

iii. 
 

 

,

,

u

v

  

  

 

 



  

iv. 
 

 

,

,

u

v

  

  

 

 





17. Να εμεηαζηεί αλ ηα ζεκεία Α, Β, Γ είλαη ζπλεπζεηαθά. 

 

i.      3,2 4,3 2,1    

ii.      6,1 8,3 7,2    

iii.      5,1 3,11 4,6    

iv.      8,1 7,9 6,3    

v.      1,12 4,3 2,9    

vi.      2,6 8,10 3,8     

vii.      6,2 2, 1 0,5      

viii.      5,18 1,2 2,6    

 

18. Να εμεηαζηεί αλ ηα ζεκεία Α(1,-1) , Β(2,1) , Γ(-1,5) είλαη θνξπθέο ηξηγώλνπ. 
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19. Να βξείηε ην κέηξν ησλ δηαλπζκάησλ  3,4  


,  5, 12  


,  0,1 


θαη 

2 3   
  

. 

 

20. Να απνδείμεηε όηη ην 


 ηνπ δηαλύζκαηνο  4 3 ,3 4      


,

  είλαη αλεμάξηεην ηνπ ζ. 

 

21. Γίλεηαη ην δηάλπζκα  2, 1  


.Να βξείηε δηάλπζκα 


,αληίξξνπν ηνπ 


,κε 

4 5 


. 

 

22. Αλ  1,2 


,λα βξείηε δηάλπζκα πνπ λα έρεη κέηξν δηπιάζην ηνπ 


θαη λα 

είλαη νκόξξνπν ηνπ 


. 

 

23. Να βξεζεί ε απόζηαζε ησλ ζεκείσλ Α θαη Β. 

 

i.    8,5 7,3   

ii.    9,12 3,4   

iv.    3,10 12, 2      

v.    13, 3 2,5   

iii.    15, 8 9,2     vi.    20, 4 15,8     

 

24. Να βξείηε ην ζπκκεηξηθό ηνπ Α(1,-2) θαη Β (-1,3). 

 

25. Έζησ ην ζεκείν Α(-2,3).Να βξείηε ην ζεκείν Β όηαλ 

i. Α,Β είλαη ζπκκεηξηθά σο πξνο ην Κ(0,1) 

ii. Α,Β είλαη αληηδηακεηξηθά ζεκείνπ θύθινπ κε θέληξν Κ(-1,0) 

 

26. Γίλνληαη ηα δηαλύζκαηα      3,5 , 2,1 , 4,3  
  

 θαη ην ζεκείν  8,3 . Να 

βξεζνύλ νη ζπληεηαγκέλεο ηνπ ζεκείνπ Μ όηαλ είλαη: 3 2 5     
   

. 

 

27. Γίλνληαη ηα ζεκεία      1,3 , 2, 5 , 3,6      θαη ηα δηαλύζκαηα 

     4,2 , 6,7 , 3, 1       
  

. Να βξεζνύλ νη ζπληεηαγκέλεο ησλ 

ζεκείσλ Μ, Ν, Ρ. 

 

28. Αλ Ο είλαη ε αξρή ησλ αμόλσλ θαη      3,4 , 2, 1 , 3,5    
  

 
   

 λα βξεζνύλ νη ζπληεηαγκέλεο ησλ ζεκείσλ Α, Β, Γ, Γ. 

 

29. Γίλνληαη ηα ζεκεία        5,2 , 3,6 , 7,4 5,8    . Να βξεζνύλ ηα 

δηαλύζκαηα , ,  
  

 θαη λα δεηρηεί όηη είλαη ίζα ηα δηαλύζκαηα 

 
 

. 

 


