
 
 

ΕΠΙΜΕΛΕΙΑ:ΖΑΧΑΡΟΤΛΗ΢ ΑΧΙΛΛΕΑ΢ ΟΛΟΚΛΗΡΩΜΑΣΑ  
 

 

 

ΕΦΑΡΜΟΓΕ΢ ΢ΣΗΝ ΠΑΡΑΓΟΝΣΙΚΗ ΟΛΟΚΛΗΡΩ΢Η

1. Έζηω f :    μία ζςνάπηηζη με ζςνεσή f   ,για ηην οποία ιζσύοςν:    f x f 1  

για κάθε x  και    
1

0

xf x 2f x dx 0      .Να δείξεηε όηι ςπάπσει  0,1  ηέηοιο 

ώζηε  f 0    . 

2. Έζηω μια ζςνάπηηζη g με ζςνεσή δεύηεπη παπάγωγο ζηο[0,π].Αν g(π)=1 και ιζσύει 

   
0

g x g x xdx 3



      να δείξεηε όηι ςπάπσει   0,  ηέηοιο, ώζηε  g 3    . 

3. Έζηω f : 0,
2

 
 

 
  μία ζςνάπηηζη με ζςνεσή f   ,για ηην οποία ιζσύει: 

   
/2

0

f x f x xdx 0



      . 

i. Να δείξεηε όηι  f f 0 0
2

 
  

 
 

ii. Να δείξεηε όηι ςπάπσει ,1
2 2

  
  

 
 ηέηοιο ώζηε    f f 0 f 1

2

 
     

 
 . 

4.  Έζηω μια ζςνάπηηζη  f : 0,    με ζςνεσή f  ζηο [0,α] και  
0

xf x dx 0



   .Να 

δείξεηε όηι ςπάπσει  0,   ηέηοιο ώζηε  f 0   . 

5. Έζηω f : 0,
2

 
 

 
  μία ζςνάπηηζη με ζςνεσή f   και 3

2

 
 

 
f


   ,για ηην οποία 

ιζσύει:    
/2

0

f x f x xdx 2



      .Να ςπολογίζηε ηο  f 0 . 

6. Αν οι ζςναπηήζειρ f και g έσοςν ζςνεσή δεύηεπη παπάγωγο και 

      ( ) 0   f f g g     να αποδείξεηε όηι :          
a a

f x g x dx f x g x dx

 

 . 

7. Έζηω F(x) απσική ζςνάπηηζη ηηρ 
2

(x) e xf  για ηην οποία ιζσύει F(1)=0.Nα 

ςπολογίζεηε ηο ολοκλήπωμα : 
1

0

( ) I F x dx  . 

8. Δίνεηαι ζςνάπηηζη f :   , με ζςνεσή δεύηεπη παπάγωγο, για ηην οποία ιζσύει : 

 3 2 4  f x x x  για κάθε x  .Να δείξεηε όηι ςπάπσει ζηαθεπά c  ώζηε : 

 3 4 22 3 4   f x x x x c και να ςπολογίζεηε ηο ολοκλήπωμα  
3

0

 xf x dx .


