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OEMATA ITANEAAAAIKQN OPIXMOI-AIIOAEIZEIX
2000-2018

OPIO XYNAPTHXHX-XYNEXEIA

OPIXMOI
[Tote Aépe 6T o suvaptnon f eivan cuveync oe éva onpeio X, Tov 02001
nediov oplopov g ; 02006
‘Eocto o cuvaptnon f kat xo éva onpeio tov mediov opiopod mg. [1ote 222%(1%
Ba Aépe 6TL M f efvan GuveEYNG 6TO Xo ] A2015
[Tote Aépe 611 puo cvvaptnon T etvon cvveync oe éva Kielotd dtdotnpa 02001
[a.B] ; A2008
A2012
02015
A2017
‘Eoto A éva voohvoro tov R kot pio cvvapmon f:A—> R, pe 02003
nedio opiopov tov A Ilote nf Aéyetan cvvaptnon 1-1; E2005
[Tote o cvvapon f: A—R Aéyetan cuvdptnon 1-1,
02012
E2015

Noa opicete mote Aépe 6T pia cuvaptnon f eivar cuveyng og éva avowktd | E2004
dwotnua (a, B) Ko woTe o€ Eva KAELoTO ddotnua [a, B].

‘Eoto A éva vmosvvoro tov R, f pia cuvéptnon pe nedio opiopod to A
Kol X, € A. [1ote Ba Aépe 611 1 cuvaptnon f tapovsidletl 610 X, (0AKO) 02004
uéyoto, 1o f(X,);

[T6te dvo cvvaptioelg f.g Aéyovtar ioeg ; A2007
02008
E2012
02014
A2016

[Tote o cuvdptnon f Aéyetat yynoing ebivovoa oe éva ddotnua A tov | 02007
nediov opioprov TG;

[Tote Aépe O0TL i ovvaptnon f pe medio opiopod A mapovcidlel oto | E2010
Xo€A (oAKko) péyioto, to f(Xo); A2014

‘Eot® ovvaptnon f pe nedio opiopov A.I1ote Aépe 6t 1 T mapovsialet A2012
6T0 X, € A TomiKd PEYIGTO;

Na dwutvndoete o Oedpnuo Tov Bolzano. 02013
E2014

EITIMEAEIA : ZAXAPOYAHZ AXIAAEAX TeAida 1




eoudn | senoudn

OEMATA IIANEAAAAIKQN OPIXMOI-AIIOAEIZEIX
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‘Eoto wo cvovaptnon f ue medio opiopod A. ITote Aépe 6tin f A2015

ToPoLGlalel 6T X, € A TOmIKO EMGYIGTO;

Noa SltvndoEeTe T0 KPITHPLO TS TAPEUPOANG. E2016

‘Eoto A éva un kevo vmoohvoro tov R . Tt ovopdlovpe Tpory Lotk E2018
ouvaptnon pe tedio opiopov 10 A;

AIIOAEIZEIX

Av o cuvaptnon f elvar cuveyng o éva kKheloto dotnua [o,p] ko 02001

f (OL) #T(B) tote va amodeitete Ot yro k6Be apOpd 1 petal&d tov fo) A2005
A2015

ko f(B) vmapyet évag tovddyiotov X, € (oc, B) té1010G Oote T (Xo) =1 .

ATA®OPIKOXZ AOTTEMOX

OPIXMOI

Av n ovvaptnon f etvan mtapaywyicn ce éva onpeio X, 1oL TEdiov A2000

OPIGLOV NG, VO YpaPel N e£lI6ON TNG EPATTOUEVNG TNG YPOPIKTG 02002

napdotaong g f oto onpueio A(X0 f (XO))
Noa ypayete v e€icmon NG EQATTOUEVNG TNG YPOPIKNG TAPAGTACNG
Log Topayoyiouns cuvaptmong f oto onpueio A(X0 f (XO))

Av f'(x) <0 o kaBe ecwtepikod onpeio X Tov A, 1t cvpmepaivete yia | 2000

povotovio, TG cvvaptmong f;

T onuaivel yeopetpkd 1o Ocodpnuo Méong Tyung tov Atagoptkov A2003
Aoyiopov; E2008
A2016

[Tote pia evBeio X = Xp AEYETOL KATAKOPLON ACOUTTOTN TG YPUPIKNG E2003
TapAoTOoNG Hog cuvaptong f; 02009
A2010

E2015

[Tote po cvvéptnon fAépe 0t eivon mapaywyioun oe éva onueio xotov | A2004
nediov oplopov TG A2009
[Tote n evbeio y = Ax + B Aéyetatl acOUTTOTN TNG YPOPIKNG Ttopdotacns | A2005
pog cuvéptnong f oto +oo; A2011
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‘Ecto pia cuvaptnon f cuveyng 6’éva dtotnpa A kot topayeyioun oto | A2006
eomteptko tov A ITote Aépe 6t T otpépet Ta Koila mpog Ta dvm 1 eivart
KLPTY 670 A;

[T6te n gvbeio y=I Aéyovtar opildvtio acOUTTOTN TG YPAPIKNG A2007
nopdotaonc e f oto +oo. E2016
T1 onuaiverl yeopetrpikd to Oedpnua Rolle Tov Atapopikod Aoyiopov; E2007
‘Eocto o cuvaptnon f ouveyng o éva dtotnua A Kot mapaywyiciun A2010

010 e00TEPKO TOL A. [1o1E Aépe 6TL N f oTPEPEL T KOTAO TTPOG TOL KATM 1
glvat koiAn 610 A;

[1ote Aépe 6T e suvédptnon f etvon Tapayoyion o éva KAe1oTo E2010
dtotnua [o,B] Tov mediov opiopol c; A2013

‘Eoto wa cuvaptnon f ouveyng o éva didotnua A Kot mtapaywyicun 02011
010 €6mTEPKO TOv A. [1oTE Aépe 6TL M cLVApTNON f Elvar KupTH 6T0 A;

Noa dwutvndoete 1o Oedpnuoa Rolle. E2012

Na dwatvndoete to Osopnuo Méong Tyung tov Atapopikod Aoyiopod A2013
(6.M.T)

Na dwatvndeete to Oedpnua tov Fermat. E2013

"Eocto ocvvaptnon f opiopévn o éva dtdotnua A. ITowa onueio Aéyovion E2013
Kpioa onueio g f;

‘Eoto wo cuvaptnon f ovveyic oe éva didotnpo A kot topaywyiown | A2014
oto eomTePkd Tov A. I1dte Aépe 6Tin ovvaptnon f otpéeet o koila

TPOG TO. KAT® N €lvail KOIAN 610 A;

AIIOAEIZEIX
‘Eot® n ovvaptnon f(X) = nux. Na deiéete ot f eivon mopaywyion oto | A2002
IR ko 1over F(X) = ovvx . 02007
E2010
No amodei&ete 611, av pia cuvdptnon f eivor Ttapayoyicyun 6° éva onueio | A2000
Xo, TOTE €lvan KoL cLVEYNG 6TO oNuEio aTO. 02002
A2003
02005
E2007
02011
E2013
A2018
‘Eoto pia cuvaptnon fopiopévn oe éva didomua A .Avn f elvan 02003
ovveyng oto A kat f'(x)=0 yi0 kGbe ecwtepkd onueio x Tov A.,10TE E2004
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va amodeifete ot T eivan 6tabepn oe OA0 10 oo A . A2009
A2014
02015
‘Eocto pia suvaptnon f opiopévn 6' éva dtotnpo A kot Xo €va ecwtepikd | A2004
onpeio tov A. Av n f mapovcidletl Tomkd aKpOTATO GTO X KoL Eivat A2011
Tapay®Yiciun oto onueio avtd, vo amodsitete 6t 7(X0)=0 E2016
E2017
02017
‘Eoto 1 cuvapmon fue f(x)=/x . No omodeitete 6t n f givou E2005
’ ’ 1 02006
napoywyiown oto (0,+0) Kot woyvet: f ’(x) =—. E2009
2Vx 02012
‘Ecto o cuvaptnon f, n onola ivar cuveyng og éva didotua A. Na A2006
amodeifete OTL A2017
Av f'(x)>0 og k00e ecwTEPKO onpeio X Tov A ,10Te N T elvan yvnoimg
avéovoa og OO 10 A.
Av f'(%)<0 ot K00 eomtepcd onpeio X tov A ,toten T givan yvnoiog
@Bivovca 6e 60 10 A .
Noa amodei&ete 611 : (cuvx)'= -nux, X € R E2006
Noa armodeiete 611 1 cuvaptnon f(X)=cvvx eivar mapaywyicyun oto R E2011
Koty kébe X € R (GUVX)’ =-nux
Na anodeyBei 611 covépmon f(x) = In|x|, x € R” eivar napayoyioyn | A2008
oto R kot 1Gx1381:(|n|x|), _1
X
Av o1 cuvaptioelg £, g etvar mapaywyiolueg 6to X va anodeiete o0t kot | 02009
n cvvaptnon f+g elvan mapaywyicyn oto X, Kot 1oyveL:
(F+9) (%) =F(x)+'(%,)
‘Eocto n ouvdpmon f(x) = epx, XEA, 6mov A = R — {x /ouvx#0}Na 02010
, , , , , ' 1 02016
amodeiete 0TI N f elvan mopaywyioyn kot 10x081(8(px) = o XEA
‘Eoto pia cuvaptnon f n onoia ivarl cuveyng o éva dtdotnuo A.Av E2000
f'(x)>0 oe kGBe ecTEPKO ONpEiD X TOV A,T0TE VO amodeiete omun | A2012
etvar yvnoing avéovoa og 6A0 10 A. 02014
‘Eoto wa cuvaptnon f napoaywyicwn oe éva odotpa (a, B), pLe E2012
e€aipeon towg éva onpeio Tov Xg, 610 omoio dpwg N f etvar cuveyng. Av | A2016
f'(x)>0 o710 (0, X0) Ko f'(x)<0 670 (X0, B), TOTE VO 0MOdEiEETE OTL TO f(X0)
etvar tomikd péyroto g f.
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@PONTIEZETHPIA MEZHZEI EKMNAIAEYZIHE

OEMATA ITANEAAAAIKQN OPIXMOI-AIIOAEIZEIX
2000-2018

®PONTIEZETHPIA MEZHE EKMNAIAEYZEIHZ

‘Eoto wo cvuvaptnon f mopaywyiown oe éva sidotpa («, f) , pe E2014
eEaipeon iowg éva onueio X, oto onoio, dpwg, n f eivon cvveyng. Av ?)22(())1188
n f'(x) dwmpel mpoonpo oto (a, %, )U(Xy, B) , 1018 Vo amodeibete 6Tt
10 f (XO) dev givan Tomikd akpdtato karn f eivan yvnoing povotovn
oto (a, ).
OAOKAHPQTIKOX AOT'IEMOX
OPIXMOI
‘Eoto f puo suvaptnon opiopévn og éva dtdotnua A. Tt ovopdlovpe E2006
apykn cvvaptmon N Tapdyovoa g f oto A. E2011
‘Eocto pia cuvaptnon £, opiopévn oe éva dtdomua A. Na dtatvndoete E2014
TOV OPIoUO TNG APYIKNG GLVAPTNONG 1 Tapdyovsags TG f oto A. 02016
Noa dwutvndoete 10 Ogpelmoeg Ocmpnpa Tov OLOKANPOTIKOV A2018
AoyiGpov.
AIIOAEIZEIX
‘Eoto pa cuvaptmon f opiopévn og éva daotnua A. Av F givar pia E2001
napdyovca g f 010 A 101E OAEC 01 GLVOPTAGELS TNG LOPPNC E2003
G (X) =F(X)+c,ceR eivar topdyovoeg g f oto A kot kGBe GAAn 02004
A2010

napéyovoa G g f oto A maipver ™ popen G(x) = F(x)+c,ce R £2015
‘Ecto f pia cuveyng cvvapnon ¢' éva dtotnpa [a, B]. Av G elvar pia A2002

B E2008
napéyovsa e f oto [a, B, ToTE va Seiete OTL I f(t)dt=G(B8)-G(a) | A2013
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