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ΟΡΙΟ ΣΥΝΑΡΤΗΣΗΣ-ΣΥΝΕΦΕΙΑ 

ΟΡΙ΢ΜΟΙ 

Πόηε ιέκε όηη κηα ζπλάξηεζε f είλαη ζπλερήο ζε έλα ζεκείν ox  ηνπ 

πεδίνπ νξηζκνύ ηεο ;  

Έζησ κηα ζπλάξηεζε f θαη xo
 
έλα ζεκείν ηνπ πεδίνπ νξηζκνύ ηεο. Πόηε 

ζα ιέκε όηη ε f είλαη ζπλερήο ζην xo
 
;     

Ο2001  

Ο2006  

Ε2009   

O2010 

A2015   

Πόηε ιέκε όηη κηα ζπλάξηεζε f είλαη ζπλερήο ζε έλα θιεηζηό δηάζηεκα 

[α,β]  ;    

Ο2001  

A2008 

A2012   

Ο2015 

Α2017 

Έζησ Α  έλα ππνζύλνιν  ηνπ  θαη κηα ζπλάξηεζε  , κε 

πεδίν νξηζκνύ  ηνπ Α .Πόηε  ε f  ιέγεηαη  ζπλάξηεζε  1-1 ; 

Πόηε κηα ζπλάξηεζε f: Α→ℝ ιέγεηαη ζπλάξηεζε 1-1;    

   

Ο2003  

Ε2005 

   

O2012 

E2015  

Να νξίζεηε πόηε ιέµε όηη µηα ζπλάξηεζε f είλαη ζπλερήο ζε έλα αλνηθηό 

δηάζηεµα (α, β) θαη πόηε ζε έλα θιεηζηό δηάζηεµα [α, β].  

Ε2004 

 

Έζησ Α έλα ππνζύλνιν ηνπ R , f µηα ζπλάξηεζε µε πεδίν νξηζµνύ ην Α 

θαη xν A. Πόηε ζα ιέµε όηη ε ζπλάξηεζε f παξνπζηάδεη ζην xν (νιηθό) 

µέγηζην, ην f(xν);                                                                                        

 

Ο2004 

Πόηε δπν ζπλαξηήζεηο f.g ιέγνληαη ίζεο ;      

   

A2007   

Ο2008   

E2012  

O2014 

A2016 

Πόηε κηα ζπλάξηεζε f ιέγεηαη γλεζίσο θζίλνπζα ζε έλα δηάζηεκα Γ ηνπ 

πεδίνπ νξηζκνύ ηεο;         

    

Ο2007 

Πόηε ιέκε όηη κηα ζπλάξηεζε f κε πεδίν νξηζκνύ Α παξνπζηάδεη ζην 

x0A (νιηθό) κέγηζην, ην f(x0);   

Ε2010  

A2014    

Έζησ ζπλάξηεζε f κε πεδίν νξηζκνύ Α.Πόηε ιέκε όηη ε f παξνπζηάδεη 

ζην  ηνπηθό κέγηζην;        

       

A2012 

Να δηαηππώζεηε ην ζεώξεκα ηνπ Βolzano.     

   

O2013   

E2014  

 :f A



ox A
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Έζησ κηα ζπλάξηεζε  κε πεδίν νξηζκνύ Α. Πόηε ιέκε όηη ε 

παξνπζηάδεη ζην  ηνπηθό ειάρηζην;     

    

A2015 

Να δηαηππώζεηε ην θξηηήξην ηεο παξεκβνιήο. Ε2016 

Έζησ Α έλα κε θελό ππνζύλνιν ηνπ R  . Τη νλνκάδνπκε πξαγκαηηθή 

ζπλάξηεζε κε πεδίν νξηζκνύ ην Α; 

 

Ε2018 

ΑΠΟΔΕΙΞΕΙ΢ 

Αλ κηα ζπλάξηεζε f είλαη ζπλερήο ζε έλα θιεηζηό δηάζηεκα [α,β] θαη 

 f f ( )    ηόηε λα απνδείμεηε όηη γηα θάζε αξηζκό ε κεηαμύ ησλ f(α) 

θαη f(β) ππάξρεη έλαο ηνπιάρηζηνλ  ox ,    ηέηνηνο ώζηε  of x    . 

Ο2001 

Α2005 

A2015  

 

   

 

ΔΙΑΦΟΡΙΚΟΣ ΛΟΓΙΣΜΟΣ 

ΟΡΙ΢ΜΟΙ 

Αλ ε ζπλάξηεζε f είλαη παξαγσγίζηκε ζε έλα ζεκείν xo ηνπ πεδίνπ 

νξηζκνύ ηεο, λα γξαθεί ε εμίζσζε ηεο εθαπηνκέλεο ηεο γξαθηθήο 

παξάζηαζεο ηεο f ζην ζεκείν  o oA x ,f (x )   

 Να γξάςεηε ηελ εμίζσζε  ηεο εθαπηνκέλεο  ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο  

κηαο παξαγσγίζηκεο ζπλάξηεζεο  f  ζην ζεκείν  o oA x ,f (x )                           

Α2000 

Ο2002   

Αλ  f x 0   ζε θάζε εζσηεξηθό ζεκείν x ηνπ Γ, ηη ζπκπεξαίλεηε γηα ηε 

κνλνηνλία ηεο ζπλάξηεζεο f;  

Ε2000 

Τη ζεκαίλεη γεσκεηξηθά ην Θεώξεκα Μέζεο Τηκήο ηνπ Γηαθνξηθνύ 

Λνγηζκνύ;    

A2003  

E2008 

A2016 

 Πόηε κία επζεία x = x0 ιέγεηαη θαηαθόξπθε αζύκπησηε ηεο γξαθηθήο 

παξάζηαζεο κηαο ζπλάξηεζεο f ;     

E2003 

O2009 

A2010   

E2015  

Πόηε µηα ζπλάξηεζε f ιέµε όηη είλαη παξαγσγίζηµε ζε έλα ζεµείν x0 ηνπ 

πεδίνπ νξηζµνύ ηεο;    

A2004 

A2009   

Πόηε ε επζεία y = ιx + β ιέγεηαη αζύκπησηε ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο 

κηαο ζπλάξηεζεο f ζην +∞;       

A2005   

A2011 

f f

0x A
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Έζησ κηα ζπλάξηεζε f ζπλερήο ζ’έλα δηάζηεκα Γ θαη παξαγσγίζηκε ζην 

εζσηεξηθό ηνπ Γ .Πόηε ιέκε όηη ε f ζηξέθεη ηα θνίια πξνο ηα άλσ ή είλαη 

θπξηή ζην Γ; 

A2006   

Πόηε ε επζεία y=l ιέγνληαη  νξηδόληηα  αζύκπησηε ηεο γξαθηθήο  

παξάζηαζεο  ηεο f ζην .   

A2007 

Ε2016 

Τη ζεκαίλεη γεσκεηξηθά ην ζεώξεκα Rolle ηνπ Γηαθνξηθνύ Λνγηζκνύ; E2007 

Έζησ κηα ζπλάξηεζε f ζπλερήο ζε έλα δηάζηεκα Γ θαη παξαγσγίζηκε 

ζην εζσηεξηθό ηνπ Γ. Πόηε ιέκε όηη ε f ζηξέθεη ηα θνίια πξνο ηα θάησ ή 

είλαη θνίιε ζην Γ;     

A2010 

Πόηε ιέκε όηη κηα ζπλάξηεζε f είλαη παξαγσγίζηκε ζε έλα θιεηζηό 

δηάζηεκα [α,β] ηνπ πεδίνπ νξηζκνύ ηεο; 

E2010 

A2013  

Έζησ κηα ζπλάξηεζε f ζπλερήο ζε έλα δηάζηεκα Γ θαη παξαγσγίζηκε 

ζην εζσηεξηθό ηνπ Γ. Πόηε ιέκε όηη ε ζπλάξηεζε f είλαη θπξηή ζην Γ;

  

O2011 

Να δηαηππώζεηε ην ζεώξεκα Rolle.       

   

E2012   

Να δηαηππώζεηε ην Θεώξεκα Μέζεο Τηκήο ηνπ Γηαθνξηθνύ Λνγηζκνύ 

(Θ.Μ.Τ.) 

A2013  

Να δηαηππώζεηε ην ζεώξεκα ηνπ Fermat. E2013 

Έζησ ζπλάξηεζε f νξηζκέλε ζε έλα δηάζηεκα Γ. Πνηα ζεκεία ιέγνληαη 

θξίζηκα ζεκεία ηεο f;  

E2013 

Έζησ κηα ζπλάξηεζε  ζπλερήο ζε έλα δηάζηεκα Γ θαη παξαγσγίζηκε 

ζην   εζσηεξηθό ηνπ Γ. Πόηε ιέκε όηη ε ζπλάξηεζε   ζηξέθεη ηα θνίια 

πξνο ηα θάησ ή είλαη θνίιε ζην Γ; 

A2014  

ΑΠΟΔΕΙΞΕΙ΢ 

 

Έζησ ε ζπλάξηεζε f(x) = εκx. Να δείμεηε όηη ε f είλαη παξαγσγίζηκε ζην 

ΙR θαη ηζρύεη f΄(x) = ζπλx .         

Α2002  

O2007 

E2010 

Να απνδείμεηε όηη, αλ κία ζπλάξηεζε f είλαη παξαγσγίζηκε ζ’ έλα ζεκείν 

x0, ηόηε είλαη θαη ζπλερήο ζην ζεκείν απηό.        

Α2000 

Ο2002 

A2003 

O2005 

E2007 

O2011 

E2013 

Α2018    

Έζησ κηα ζπλάξηεζε  f νξηζκέλε  ζε έλα δηάζηεκα  Γ .Αλ ε f είλαη 

ζπλερήο  ζην  Γ  θαη f΄(ρ)=0 γηα θάζε  εζσηεξηθό  ζεκείν  ρ ηνπ Γ.,ηόηε  

Ο2003 

Ε2004 



f

f
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λα απνδείμεηε  όηη ε f είλαη ζηαζεξή ζε όιν ην δηάζηεκα  Γ . A2009 

A2014  

O2015  

Έζησ µηα ζπλάξηεζε f νξηζµέλε ζ' έλα δηάζηεµα ∆ θαη x0 έλα εζσηεξηθό 

ζεµείν ηνπ ∆. Αλ ε f παξνπζηάδεη ηνπηθό αθξόηαην ζην x0 θαη είλαη 

παξαγσγίζηµε ζην ζεµείν απηό, λα απνδείμεηε όηη f΄(x0)=0   

A2004   

A2011 

E2016 

Ε2017 

Ο2017 

Έζησ ε ζπλάξηεζε f κε . Να απνδείμεηε όηη ε f είλαη 

παξαγσγίζηκε ζην (0,+∞) θαη ηζρύεη: .       

Ε2005 

O2006 

E2009 

O2012 

Έζησ κηα ζπλάξηεζε f, ε νπνία είλαη ζπλερήο ζε έλα δηάζηεκα Γ.  Να 

απνδείμεηε όηη: 

Αλ f΄(ρ)>0 ζε θάζε εζσηεξηθό ζεκείν x ηνπ Γ ,ηόηε ε f είλαη γλεζίσο 

αύμνπζα ζε όιν ην Γ. 

Αλ f΄(ρ)<0 ζε θάζε εζσηεξηθό ζεκείν  x ηνπ Γ ,ηόηε ε f  είλαη γλεζίσο 

θζίλνπζα ζε όιν ην Γ . 

A2006 

Α2017 

Να απνδείμεηε όηη : (ζπλx)΄= -εκx, x  
Να απνδείμεηε όηη ε ζπλάξηεζε f(x)=ζπλx είλαη παξαγσγίζηκε ζην  

θαη γηα θάζε x     x x    

Ε2006 

E2011 

Να απνδεηρζεί όηη ε ζπλάξηεζε f(x) = , x  είλαη παξαγσγίζηκε 

ζην  θαη ηζρύεη:  
1

ln x
x

     

A2008   

Αλ νη ζπλαξηήζεηο f, g είλαη παξαγσγίζηκεο ζην x0, λα απνδείμεηε όηη θαη 

ε ζπλάξηεζε f+g είλαη παξαγσγίζηκε ζην x0, θαη ηζρύεη: 

       o o of g x f x g x      

O2009 

 

Έζησ ε ζπλάξηεζε  f(x) = εθx,  x∈A,  όπνπ Α = ℝ – {x /ζπλx≠0}Να 

απνδείμεηε όηη ε f είλαη παξαγσγίζηκε θαη ηζρύεη   2

1
x

x
 

  
,  x∈A   

  

O2010 

Ο2016  

Έζησ κηα ζπλάξηεζε f ε νπνία είλαη ζπλερήο ζε έλα δηάζηεκα Γ.Αλ 

 ζε θάζε εζσηεξηθό ζεκείν x ηνπ Γ,ηόηε λα απνδείμεηε όηη ε f 

είλαη γλεζίσο αύμνπζα ζε όιν ην Γ.    

Ε2000 

A2012 

O2014     

Έζησ κηα ζπλάξηεζε f παξαγσγίζηκε ζε έλα δηάζηεκα (α, β), κε 

εμαίξεζε ίζσο έλα ζεκείν ηνπ x0, ζην νπνίν όκσο ε f είλαη ζπλερήο. Αλ 

f΄(x)>0 ζην (α, x0) θαη f΄(x)<0 ζην (x0, β), ηόηε λα απνδείμεηε όηη ην f(x0) 

είλαη ηνπηθό κέγηζην ηεο f. 

E2012 

A2016 

  xxf 

 
x

xf
2

1




ln x R

R

  0f x 
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Έζησ κηα ζπλάξηεζε  παξαγσγίζηκε ζε έλα δηάζηεκα  , κε 

εμαίξεζε  ίζσο  έλα ζεκείν  ζην νπνίν, όκσο, ε  είλαη ζπλερήο. Αλ  

ε  δηαηεξεί πξόζεκν ζην  , ηόηε λα απνδείμεηε όηη 

ην  δελ είλαη ηνπηθό αθξόηαην θαη ε  είλαη γλεζίσο κνλόηνλε 

ζην . 

E2014 

Ε2018 

Ο2018  

                                            

ΟΛΟΚΛΗΡΩΤΙΚΟΣ ΛΟΓΙΣΜΟΣ 

 

ΟΡΙ΢ΜΟΙ 
 

Έζησ f κηα ζπλάξηεζε νξηζκέλε ζε έλα δηάζηεκα Γ. Τη νλνκάδνπκε 

αξρηθή ζπλάξηεζε ή παξάγνπζα  ηεο f ζην Γ. 

Έζησ κία ζπλάξηεζε f, νξηζκέλε ζε έλα δηάζηεκα Γ. Να δηαηππώζεηε 

ηνλ νξηζκό ηεο αξρηθήο ζπλάξηεζεο ή παξάγνπζαο ηεο f ζην Γ.   

Ε2006 

Ε2011 

E2014 

Ο2016  

Να δηαηππώζεηε ην Θεκειηώδεο Θεώξεκα ηνπ Οινθιεξσηηθνύ 

Λνγηζκνύ. 

Α2018 

      

                    

 

ΑΠΟΔΕΙΞΕΙ΢ 

Έζησ κηα ζπλάξηεζε f νξηζκέλε  ζε έλα δηάζηεκα Γ. Αλ F είλαη κηα 

παξάγνπζα ηεο f ζην Γ ηόηε όιεο νη ζπλαξηήζεηο ηεο κνξθήο 

 G x F(x) c,c    είλαη παξάγνπζεο ηεο f ζην Γ θαη θάζε άιιε 

παξάγνπζα G ηεο f ζην Γ παίξλεη ηε κνξθή  G x F(x) c,c  
 

Ε2001 

Ε2003 

O2004 

A2010  

E2015 
 

Έζησ f κηα ζπλερήο ζπλάξηεζε ζ' έλα δηάζηεκα [α, β]. Αλ G  είλαη κηα 

παξάγνπζα ηεο f  ζην [α, β], ηόηε λα δείμεηε όηη  

Α2002  

Ε2008 

A2013 

   

       

                  

                  

   

 

 
 

f ( , ) 

0x f
'( )f x    0 0, ,x x 

 0f x f

 , 

     
a

f t dt G G a



 


