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΢ΤΝΕΥΕΙΑ 

 

ΑΠ2000ΣΕΧΝ ΘΕΜΑ 3ο 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε f κε : 
   

2

2 2 5 x

x 8x 16                            ,0 x 5
f (x)

ln x 5 e 2( 1)e , x 5

    
 

      

  

α. Να βξεζνύλ ηα 
x 5
lim f (x)


 , 

x 5
lim f (x)


      Μονάδες 6                       

β. Να βξεζνύλ ηα ,   ώζηε ε ζπλάξηεζε f λα είλαη ζπλερήο ζην xo=5.Μονάδες 10                 

γ. Γηα ηηο ηηκεο ησλ α,β ηνπ εξσηήκαηνο Β λα βξείηε ην 
x
lim f (x)


 .               Μονάδες 9 

ΕΠ2000 ΘΕΣ ΘΕΜΑ 3ο 
Γίλεηαη ε  ζπλάξηεζε f ,ζπλερήο ζην ζύλνιν ησλ πξαγκαηηθώλ αξηζκώλ, γηα ηελ νπνία 

ηζρύεη: κε  
  2x

x 0

f x 2e 1
lim 5

2x

 



 α. Να βξείηε ην f(0)   Μονάδες 7                      

ΑΠ 2001 ΘΕΜΑ 2ο 

Έζησ f κηα πξαγκαηηθή ζπλάξηεζε κε ηύπν:

2

x-3

   αx ,             x  3     

 f(x)     1-e
  ,       x  3 

3x

 


 




  

α. Αλ ε f είλαη ζπλερήο, λα απνδείμεηε όηη α = –1/9.        Μονάδες 9 
 

ΕΠ2001 ΘΕΜΑ 3ο 

Γίλεηαη ε  ζπλάξηεζε  
   x 1

x , x 1
f x ,

1 e ln(x 1), x 1,2 

 
 

  

    

α. Να ππνινγίζεηε ην όξην 
x 1

x 1

1 e
lim

x 1

 






      

β. Να βξείηε ην   ώζηε ε ζπλάξηεζε f λα είλαη ζπλερήο ζην xo=1     Μονάδες 11 

γ. Γηα α=-1 λα δείμεηε όηη ππάξρεη έλα ηνπιάρηζηνλ  1,2  ηέηνην, ώζηε ε 

εθαπηνκέλε ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο f ζην Α(μ,f(μ)) λα είλαη παξάιιειε πξνο 

ηνλ άμνλα x'x.        Μονάδες 7 
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ΟΜ 2003ΘΕΜΑ 2ο  

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε 

 
x 3, x 4 / 3

f x
2x 1, x 4 / 3

   
 

     

α) Να απνδείμεηε όηη ε f είλαη ζπλερήο ζην xν =     Μονάδες 5  

ΟΜ 2004ΘΕΜΑ 2ο  

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε , όπνπ α, β  . 

α) Να βξείηε ηα α θαη β έηζη ώζηε ε f λα είλαη ζπλερήο ζην πεδίν νξηζµνύ ηεο.                                                                

          Μονάδες 8                                                                             

 ΕΠ2005 ΘΕΜΑ 4ο
 

 ∆ίλεηαη ε ζπλερήο ζπλάξηεζε f: IR → IR , γηα ηελ νπνία ηζρύεη 

.α. Να δείμεηε όηη:  i. f(0)=0                         Μονάδες 4 

OM2005 ΘΕΜΑ 3ο 

Θεσξνύκε ηελ ζπλάξηεζε  όπνπ  

α) Να ππνινγίζεηε ηνλ πξαγκαηηθό αξηζκό α ώζηε  ε ζπλάξηεζε f λα είλαη  ζπλερήο  

ζην ox 0
 
              Μονάδες 10     

 ΕΠ2007 ΘΕΜΑ 2ο 
 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε  
2

3x
, x 0

f x x

x 3x 3 x, x 0




 
    

  

α. Να απνδεηρζεί όηη .                                                               Μονάδες 8     

β. Αλ  θαη ε ζπλάξηεζε f είλαη ζπλερήο ζην ζεκείν x
0
=0, λα απνδεηρζεί όηη 

α = β = 3.                                                                                                       Μονάδες 9  

4

3


 

2             0

        0 1

1 ln      1

x x

f x ax x

x x x



 


   
  

 
2005lim

20




 x

xxf

x

 
, 0

ln , 0

xa e x
f x

x x x

  
 


a

 
0

lim f x 3
x 



π
f π

2

 
  
 
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AΠ2008ΘΕΜΑ 3ο 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε       

α. Να απνδείμεηε όηη ε ζπλάξηεζε f είλαη ζπλερήο ζην 0.                            Μονάδες 3      

 

ΕΠ2008ΘΕΜΑ 3ο 
Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε f(x)=x

2
 – 2lnx,  x > 0. 

γ. Έζησ ε ζπλάξηεζε   

 

i. Να βξείηε ηελ ηηκή ηνπ k έηζη ώζηε ε g λα είλαη   ζπλερήο.   Μονάδες 6  

ii. Αλ k=1/2 , ηόηε λα απνδείμεηε όηη ε g έρεη κία, ηνπιάρηζηνλ, ξίδα ζην δηάζηεκα  

(0, e).                Μονάδες 7  

 

ΑΠ2009 ΘΕΜΑ 4ο
 

 

Έζησ f κία ζπλερήο ζπλάξηεζε ζην δηάζηεκα [0, 2] γηα ηελ νπνία ηζρύεη  

Οξίδνπκε ηηο ζπλαξηήζεηο  θαη 

  

α. Να απνδείμεηε όηη ε ζπλάξηεζε G είλαη ζπλερήο ζην δηάζηεκα [0, 2].    Μονάδες 5   

 

ΑΠ2014 ΘΕΜΑ 4o 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε

xe 1
, x 0

f (x) x

1, x 0

 


 
 

  Γ1. Να απνδείμεηε όηη ε  είλαη ζπλερήο ζην 

ζεκείν  θαη ζηε ζπλέρεηα όηη είλαη γλεζίσο αύμνπζα.  Μονάδες 7 

 

ΕΠ2014 ΘΕΜΑ 3o 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε  

 
ln , 0

f x
0, 0

x x x

x


 



ln
       ,      x 0

f(x)( )   

  k          ,     x 0

x

g x




 
 

2

0
( 2) ( ) 0t f t dt  0

( ) ( ) , (0,2]
x

H x tf t dt x 

 

 
   

0

2

20

3, 0,2

1 1
6lim , 0

x

x

H x
f t dt x

x
G x

t
x

t


  


 
  






f

0 0x 

 

ln

,    αλ 0

0    ,   αλ 0

x

xe xf x

x


  
 



 

΢ΤΝΕΧΕΙΑ – ΠΑΡΑΓΩΓΟ΢ -ΟΡΙΟ - 

Α΢ΤΜΠΣΩΣΕ΢ 

 

     ΘΕΜΑΣΑ ΠΑΝΕΛΛΑΔΙΚΩΝ 

2000-2018 

 

EΠΙΜΕΛΕΙΑ : ZAXAΡΟΥΛΗ΢ ΑΧΙΛΛΕΑ΢ ΢ελίδα 4 
 

Γ1. Να εμεηάζεηε αλ ε  είλαη ζπλερήο ζην ζεκείν  .   Μονάδες 4  

ΕΠ2016 ΘΕΜΑ 4ο 

    

Γίλεηαη ε  ζπλάξηεζε 

ln x
1 0 x 1

x

f (x) 1 x 1

ln x
x 1

x 1


  


 

 



     

Γ1. Να δείμεηε όηη ε f είλαη ζπλερήο ζην  0,     Μονάδες 3 

 

ΟΜ2016 ΘΕΜΑ 4ο 

    

Γίλεηαη ε  ζπλάξηεζε 

0 x 0

x ln x
f (x) 0 x 1

x 1

1 x 1





  




     

Γ1. Να απνδείμεηε όηη ε f είλαη ζπλερήο ζην δηάζηεκα  0,   Μονάδες 8 

 

ΑΠ2017 ΘΕΜΑ 4ο 

    

Γίλεηαη ε  ζπλάξηεζε 
 

 

3 4

x

x x 1,0
f (x)

e x x 0,

  
 

  

     

Γ1. Να απνδείμεηε όηη ε f είλαη ζπλερήο ζην δηάζηεκα  1,    Μονάδες5 

 

ΕΠ2017 ΘΕΜΑ 4ο 

    

Γίλεηαη ε  ζπλάξηεζε 
3 2

x
, x 0

x 2

f (x) 2 , x 0

x 3x 2 , x 0

 
    


 
   



     

Γ1. Να απνδείμεηε όηη ε f είλαη ζπλερήο ζην δηάζηεκα  1,   ηθαλνπνηεί ηηο ππνζέζεηο ηνπ 

ζεσξήκαηνο κέζεο ηηκήο .       Μονάδες2 

f
0 0x 
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Αλ ε f είλαη ζπλερήο ζην πεδίν νξηζκνύ ηεο , ηόηε : 

Γ2. Να βξείηε ηελ ηηκή ηνπ α       Μονάδες2 

 

ΕΠ2018 ΘΕΜΑ 2ο 

    

Γίλεηαη ε  ζπλάξηεζε 
2

x 1
x 1

f (x) x

x x 1




 
  

     

Β1. Να ππνινγίζεηε ην α ώζηε ε ζπλάξηεζε λα είλαη ζπλερήο .  Μονάδες3 

Για α=1 

Β2. Να εμεηάζεηε αλ ε ζπλάξηεζε f ηθαλνπνηεί ηηο ππνζέζεηο ηνπ ζεσξήκαηνο Rolle ζην 

δηάζηεκα [1/2,4] . 

 

ΠΑΡΑΓΩΓΙ΢ΙΜΟΣΗΣΑ 

 

ΕΠ2000 ΘΕΣ ΘΕΜΑ 3ο 
Γίλεηαη ε  ζπλάξηεζε f ,ζπλερήο ζην ζύλνιν ησλ πξαγκαηηθώλ αξηζκώλ, γηα ηελ νπνία 

ηζρύεη: κε  
  2x

x 0

f x 2e 1
lim 5

2x

 



  

α. Να βξείηε ην f(0)          

β. Να δείμεηε όηη ε ζπλάξηεζε f είλαη παξαγσγίζηκε ζην ζεκείν xo=0        Μονάδες 9      

γ. Αλ    xh x e f x  , λα δείμεηε όηη νη εθαπηνκέλεο ησλ γξαθηθώλ παξαζηάζεσλ ησλ 

ζπλαξηήζεσλ f θαη h ζηα ζεκεία Α(0,f(0)) θαη B(0,h(0)) αληίζηνηρα είλαη παξάιιειεο. 

         Μονάδες 9 

ΕΠ2001 ΘΕΜΑ 4ο 

Έζησ κηα πξαγκαηηθή ζπλάξηεζε f , ζπλερήο ζην  0,  γηα ηελ νπνία ηζρύεη :

 

 
 x

2

1

tf t1
f x dt, x 0

x x
   α. Να δείμεηε όηη ε f είλαη παξαγσγίζηκε ζην  0,   

           Μονάδες 3   

ΟΜ2003 ΘΕΜΑ 2ο  

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε 

x 3, x 4 / 3
f (x)

2x 1, x 4 / 3

   
 

     

β) Να εμεηάζεηε αλ ε f είλαη παξαγσγίζηµε ζην xν = .     Μονάδες 10      
4

3

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γ) Γηα , λα βξείηε ηελ f΄(x) θαη λα ιύζεηε ηελ εμίζσζε  f(x) + f΄(x) = . Μονάδες 10        

ΕΠ2005 ΘΕΜΑ 4ο
 

∆ίλεηαη ε ζπλερήο ζπλάξηεζε f: IR → IR , γηα ηελ νπνία ηζρύεη .  α. 

Να δείμεηε όηη:  i. f(0)=0          ii. f΄(0)=1.           Μονάδες 4 

 

OM2005 ΘΕΜΑ 3ο
 

Θεσξνύκε ηελ ζπλάξηεζε  όπνπ   

β)Αλ γηα ηνλ  πξαγκαηηθό αξηζκό  α ηζρύεη  α= -1 : 

1. Nα εμεηάζεηε  αλ ε f είλαη παξαγσγίζηκε  ζην 0x 0      Μονάδες 5 

 

ΑΠ2009 ΘΕΜΑ 4ο  
 

Έζησ f κία ζπλερήο ζπλάξηεζε ζην δηάζηεκα [0, 2] γηα ηελ νπνία ηζρύεη  

Οξίδνπκε ηηο ζπλαξηήζεηο  θαη 

                   

β. Να απνδείμεηε όηη ε ζπλάξηεζε G είλαη παξαγσγίζηκε ζην δηάζηεκα (0, 2) θαη όηη 

ηζρύεη                                  Μονάδες 6  

 

ΑΠ2010 ΘΕΜΑ 4o 
Γίλεηαη ε ζπλερήο ζπλάξηεζε f: →  ε νπνία γηα θάζε x∈  ηθαλνπνηεί ηηο 

ζρέζεηο: f(x)≠x θαη  

Γ1. Να απνδείμεηε όηη ε f είλαη παξαγσγίζηκε ζην  κε παξάγσγν 

           Μονάδες 5 

4

3
x  

1

2

 
2005lim

20




 x

xxf

x

 
, 0

ln , 0

xa e x
f x

x x x

  
 


a

2

0
( 2) ( ) 0t f t dt  0

( ) ( ) , (0,2]
x

H x tf t dt x 

 

 
   

0

2

20

3, 0,2

1 1
6lim , 0

x

x

H x
f t dt x

x
G x

t
x

t


  


 
  






2

( )
( ) ,0 2

H x
G x x

x
   

  

0

( ) 3
( )

x
t

f x x dt
f t t

  



( )

'( ) ,
( )

f x
f x x

f x x
 



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ΑΠ2011 ΘΕΜΑ 4o  

Γίλνληαη νη ζπλερείο ζπλαξηήζεηο f, g : → , νη νπνίεο γηα θάζε x∈  ηθαλνπνηνύλ ηηο 

ζρέζεηο:  i) f(x)>0 θαη g(x)>0 ii) iii)  

Γ1. Να απνδείμεηε όηη νη ζπλαξηήζεηο f θαη g είλαη παξαγσγίζηκεο ζην  θαη όηη  

f(x) = g(x) γηα θάζε x∈ .                                                                             Μονάδες 9  

 

ΟΜ2011 ΘΕΜΑ 4o 

Έζησ ε ζπλερήο ζπλάξηεζε f : (-1,+∞) →ℝ γηα ηελ νπνία ηζρύεη:  

Γ.1.Να απνδείμεηε όηη   , x>-1 

ΑΠ2013 ΘΕΜΑ Δ 

Έζησ f : (0, + ∞) ΙR κηα παξαγσγίζηκε ζπλάξηεζε γηα ηελ νπνία ηζρύνπλ: 

Η f ′ είλαη γλεζίσο αύμνπζα ζην (0, + ∞) θαη f (1) = 1 θαη  

Θεσξνύκε επίζεο ηε ζπλάξηεζε   g (x) =  , x  (1, + ∞) θαη α > 1 

 

 

Να απνδείμεηε όηη:Γ1. f′ (1) = 0 (κνλάδεο 4), θαζώο επίζεο όηη ε f παξνπζηάδεη ειάρηζην 

ζην x0 = 1 (κνλάδεο 2).                                     Μονάδες 6 

 

ΟΜ2013 ΘΕΜΑ Δ   

Έζησ ε ζπλερήο ζπλάξηεζε f : (0, +∞) → ℝ  γηα ηελ νπνία ηζρύεη: 
x

3 2

1

3 2tf (t)dt x 3x f (x) 3x 8     , x>0 Γ.1.Να απνδείμεηε όηη  ζπλάξηεζε f είλαη 

παξαγσγίζηκε ζην (0, +∞) κε  
2

2

x 1
f x

x


           Μονάδες 6  

ΕΠ2016 ΘΕΜΑ 4ο 

    

Γίλεηαη ε  ζπλάξηεζε 

ln x
1 0 x 1

x

f (x) 1 x 1

ln x
x 1

x 1


  


 

 



     

Γ2. Να απνδείμεηε όηη ην ρ=1 είλαη ην κνλαδηθό θξίζηκν ζεκείν  Μονάδες 8 

  
2

2

0

1 ( )

( )

x t

x

f x e
dt

e g x t







2

2

0

1 ( )

( )

x t

x

g x e
dt

e f x t










    
2

0

2 ln 1

x

f t dt x 

 
 ln 1

1

x
f x

x










  


h 0

f(1 5h) f(1 h)
lim 0

h



x

α

f(t) 1
dt

t 1

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ΑΠ2017 ΘΕΜΑ 4ο 

    

Γίλεηαη ε  ζπλάξηεζε 
 

 

3 4

x

x x 1,0
f (x)

e x x 0,

  
 

  

     

Γ1. Να απνδείμεηε όηη ε f είλαη ζπλερήο ζην δηάζηεκα  1,   , θαη λα βξείηε ηα θξίζηκα 

ζεκεία ηεο.         Μονάδες5 

 

 

ΕΠ2017 ΘΕΜΑ 4ο 

    

Γίλεηαη ε  ζπλάξηεζε 
3 2

x
, x 0

x 2

f (x) 2 , x 0

x 3x 2 , x 0

 
    


 
   



     

Γ1. Να απνδείμεηε όηη ε f είλαη ζπλερήο ζην δηάζηεκα  1,   ηθαλνπνηεί ηηο ππνζέζεηο ηνπ 

ζεσξήκαηνο κέζεο ηηκήο .       Μονάδες2 

Αλ ε f είλαη ζπλερήο ζην πεδίν νξηζκνύ ηεο , ηόηε : 

Γ2. Να βξείηε ηελ ηηκή ηνπ α       Μονάδες2 

 

ΤΠΟΛΟΓΙ΢ΜΟ΢ ΟΡΙΟΤ 

 

ΕΠ2001 ΘΕΜΑ 3ο 

Γίλεηαη ε  ζπλάξηεζε  
   x 1

x , x 1
f x ,

1 e ln(x 1), x 1,2 

 
 

  

    

α. Να ππνινγίζεηε ην όξην 
x 1

x 1

1 e
lim

x 1

 






    Μονάδες 7                       

ΑΠ 2001ΘΕΜΑ 4ο 

δ.Να βξείηε ην όξην  
x
lim


(x f(x) εκ2x).     2

1

1
f x

x



       Μονάδες 7 

ΕΠ2003 ΘΕΜΑ 3ο 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε   2f x x 1 x   . α.Να απνδείμεηε όηη .                                     

             Μονάδες 5 

 lim 0
x

f x



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ΑΠ2003 ΘΕΜΑ 3ο 

γ. Να βξείηε ην όξην     (  2e 2 7 7 7      )          Μονάδες 9 

ΕΠ2004 ΘΕΜΑ 4ο  

δ. Να βξείηε ηα όξηα  θαη . f(x)=e
x
 –(x + 1).    Μονάδες 6  

ΟΜ2004 ΘΕΜΑ 4ο  

β) Αλ , γηα ηνπο πξαγµαηηθνύο αξηζµνύο α θαη β, ηζρύεη: α=1 

θαη β=0, ηόηε: 

i) Να ππνινγίζεηε ην                                       Μονάδες 9 

ii) Να ππνινγίζεηε ηα όξηα :  Μονάδες 8 

ΑΠ2005 ΘΕΜΑ 3ο 

δ.   Υπνινγίζηε ην .   Δ(ι) = .     Μονάδες 7   

ΑΠ2005 ΘΕΜΑ 4ο  
Έζησ κηα ζπλάξηεζε f παξαγσγίζηκε ζην IR ηέηνηα, ώζηε λα ηζρύεη ε ζρέζε 2 f΄(x) = 

e
x – f(x)

 γηα θάζε x  IR θαη f(0) = 0.  α. Να δεηρζεί όηη:                                                           

β. Nα βξεζεί ην:                                                                Μονάδες 6       

 

 

 

 

 
a
lim

 xf
x 
lim  xf

x 
lim

 

2             0

        0 1

1 ln      1

x x

f x ax x

x x x



 


   
  

 
2

lim
x

f x

x

       
1 1

1 1
lim   ,   lim

1 1x x

f x f f x f

x x  

 

 

 




 



 2
lim

2 E

2

2e

   






 


2

1
ln

xe
xf

 

x

dttxf
x

x 

 



0

0
lim
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ΕΠ2005 ΘΕΜΑ 4ο 

 ∆ίλεηαη ε ζπλερήο ζπλάξηεζε f: IR → IR , γηα ηελ νπνία ηζρύεη 

.  i. f(0)=0   ii. f΄(0)=1.   β. Να βξείηε ην ι IR έηζη, ώζηε:       

          Μονάδες 7 

ΟΜ2005 ΘΕΜΑ 4ο 

Θεσξνύκε  ηε ζπλάξηεζε  

β) Να βξεζνύλ  ηα όξηα ,
    

Μονάδες 6 

ΕΠ2006 ΘΕΜΑ 4ο 

β. Να ππνινγίζεηε  ην ).             Μονάδες 5 

ΟΜ2006 ΘΕΜΑ 4ο 

δ)Να βξεζεί ην         2E 3/ 2 e 1                Μονάδες 10 

ΑΠ2007 ΘΕΜΑ 4ο 

 δ. Να βξεζεί  ην όξην         Μονάδες 7   

OM2007 ΘΕΜΑ 4ο 

δ.   Να βξείηε ην        x

3x

1 2
I(x) e

3e 3
                              Μονάδες 10    

OM2008 ΘΕΜΑ 3ο  

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε f κε   

β. Να ππνινγίζεηε ηo όξηo                                                            Μονάδες 8     

 

EΠ2009 ΘΕΜΑ 3ο 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε f(x)= ln[(ι+1)x
2

+x+1] - ln(x+2), x > -1 όπνπ ι έλαο 

πξαγκαηηθόο αξηζκόο κε ι ≥-1 

 
2005lim

20




 x

xxf

x

  

  
3

2
lim

22

22

0






 xfx

xfx

x



  ln , (1, )xf x x x e x    

ln
lim
x

x

x
 lim , lim

x

x x

e
f x

x 

1
lim ln(1
x

x
x



( )
lim

E 



    
  

2

2

0 0

0 5

0

f t

lim

t

x x

xx

g t dt t dt

g dt x





 
 
 

 







2

( )
lim
x

I x

x

ln
( ) , 0

x x
f x x

x


 

lim ( )
x

f x

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Α. Να πξνζδηνξίζεηε ηελ ηηκή ηνπ ι, ώζηε λα ππάξρεη ην όξην  f(x) θαη λα είλαη 

πξαγκαηηθόο αξηζκόο.                                                                                 Μονάδες 5            

ΕΠ2010 ΘΕΜΑ 4o  
Έζησ ζπλάξηεζε f: IR → IR ε νπνία είλαη παξαγσγίζηκε θαη θπξηή ζην IR κε f(0)=1 

θαη f΄(0)=0 Γ2. Να απνδείμεηε όηη                                Μονάδες 6 

ΑΠ2011 ΘΕΜΑ 4o  

Γίλνληαη νη ζπλερείο ζπλαξηήζεηο f, g :    , νη νπνίεο γηα θάζε x   ηθαλνπνηνύλ ηηο 

ζρέζεηο:  i) f(x)>0 θαη g(x)>0 ii) 
 

x 2t

2x

0

1 f (x) e
dt

e g x t





   iii) 

 

x 2t

2x

0

1 g(x) e
dt

e f x t





  

Γ1. Να απνδείμεηε όηη νη ζπλαξηήζεηο f θαη g είλαη παξαγσγίζηκεο ζην  θαη όηη  

f(x) = g(x) γηα θάζε x .     Γ2. Να απνδείμεηε όηη:   xf x e  , x  

Γ3. Να ππνινγίζεηε ην όξην: 
x 0

ln f (x)
lim

1
f

x

  
 
 

                                                 Μονάδες 5    

ΑΠ2012 ΘΕΜΑ 4o 

 

Έζησ ε ζπλερήο ζπλάξηεζε f:(0,+∞)⟶ℝ, ε νπνία γηα θάζε x>0 ηθαλνπνηεί ηηο ζρέζεηο: 

f(x) ≠ 0 ,  
2x x 1 2

1

x x
f t dt

e

 


   θαη  

 Αλ είλαη f(x) = e
-x

(ℓnx - x), x>0, ηόηε: 

Γ2. Να ππνινγίζεηε ην όξην:  
2

x 0

1
lim f (x) f (x)

f (x)

 
  

 
      

 

ΕΠ2012 ΘΕΜΑ 3o 

Έζησ ε ζπλερήο ζπλάξηεζε f:ℝ→ℝ, γηα ηελ νπνία ηζρύεη xf(x)+1= e
x
, γηα θάζε x∈ℝ.  

Γ.1.Να απνδείμεηε όηη                                                  Μονάδες 6 

Γ.4.Να βξείηε ην  
x 0
lim x ln x ln(f (x))


                                                   Μονάδες 5 

ΟΜ2012 ΘΕΜΑ 4o 

Έζησ ε ζπλερήο ζπλάξηεζε f : ℝ→ℝ  γηα ηελ νπνία ηζρύνπλ: 
 

x 2

f x 2
lim 2

x 2





  

  θαη  f(0)=2 θαη  θαη ε  είλαη γλεζίσο αύμνπζα 

lim
x

 
 

1
3

0
3x

x f(xt)dt +x

lim
ημ x→0



 
 

 


  




x

1

nt t
nx x= dt e f(t)

f(t)

 
1

, 0

1       , 0

xe
x

f x x

x

 


 
 

f
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Γ1.Να απνδείμεηε όηη  f(2)= (2)=2.                                                        Μονάδες 8  

 

ΑΠ2015 ΘΕΜΑ 4o 

Έζησ ε παξαγσγίζηκε ζπλάξηεζε  γηα ηελ νπνία ηζρύνπλ:  

 γηα θάζε  θαη     

Γ1. Να απνδείμεηε όηη .    

Γ2. α) Να βξείηε ηα δηαζηήκαηα ζηα νπνία ε ζπλάξηεζε f είλαη θπξηή ή θνίιε θαη λα 

πξνζδηνξίζεηε ην ζεκείν θακπήο ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο f. 

Γ3. Να ππνινγίζεηε ην όξην  .   Μονάδες 6 

ΑΠ2016 ΘΕΜΑ 4o 

Έζησ ε ζπλερήο ζπλάξηεζε f:ℝ→ℝ, γηα ηελ νπνία ηζρύεη  
f (x) xe x f (f (x)) e ,x    ,  

Γ3.Να βξείηε ην 
 x

x x
lim

f x

 
    , Γίλνληαη 

 
x 0

f x
lim 1

x



                          Μονάδες 5 

 

ΔΠ2016 

 

f

:f  

     ' 2
f x f x

f x e e
  

 
x  0 0f 

   2ln 1 ,f x x x x   

 

 
2

0

0
lim ln

x

f t dt

x
e f x



  
  

  
 
   
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ΟΜ2016 ΘΕΜΑ 4ο 

    

Γίλεηαη ε  ζπλάξηεζε 

0 x 0

x ln x
f (x) 0 x 1

x 1

1 x 1





  




Γ4. Να ππνινγίζεηε ην όξην 

 
 
 

x

f xx

f e
lim

e
         Μονάδες5 

 

ΑΠ2017 ΘΕΜΑ 3ο 

    

Γίλεηαη ε  ζπλάξηεζε  f (x) x,x 0,    Γ3. Να ππνινγίζεηε ην όξην 

 
 

 x

f x x
lim

f x x



  
        Μονάδες5 
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ΕΠ2017 ΘΕΜΑ 3ο 
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ΕΠ2018 ΘΕΜΑ 3ο 

    

Γίλεηαη ε  ζπλάξηεζε  f : 0,    κε ηύπν  f x 2 x x       

Γ4. Να απνδείμεηε
 

x 0

f x
lim 1

x
  όηη θαη λα ππνινγίζεηε όηη   

x 0
lim f x 2f (x) ln x

    

           Μονάδες7 

 

 

Α΢ΤΜΠΣΩΣΕ΢ 

 

ΕΠ2000 ΣΕΧΝ ΘΕΜΑ 3ο 

Γίλεηαη ε  ζπλάξηεζε f κε ηύπν 
2x 3x 2

f (x)
x

 



 , όπνπ α πξαγκαηηθόο αξηζκόο. 

α. Να βξείηε ηελ ηηκή ηνπ πξαγκαηηθνύ αξηζκνύ α, ώζηε ε ζπλάξηεζε f λα έρεη 

θαηαθόξπθε αζύκπησηε ηελ επζεία x=4      Μονάδες 5      
 
ΕΠ2001 ΘΕΜΑ 4ο 

Έζησ κηα πξαγκαηηθή ζπλάξηεζε f , ζπλερήο ζην  0,  γηα ηελ νπνία ηζρύεη :

 
 

 x

2

1

tf t1
f x dt, x 0

x x
   α. Να δείμεηε όηη ε f είλαη παξαγσγίζηκε ζην  0,   

β. Να δείμεηε όηη ν ηύπνο ηεο ζπλάξηεζεο f  είλαη : 
1 ln x

f (x) , x 0
x


   

γ. Να βξείηε ην ζύλνιν ηηκώλ ηεο f.       

δ. Να βξείηε ηηο αζύκπησηεο ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο f.  Μονάδες 4 

ΟΜ 2002 ΘΕΜΑ 3ο 

 Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε .β) Να βξείηε ηηο αζύκπησηεο  ηεο 

γξαθηθήο παξάζηαζεο  ηεο ζπλάξηεζεο  f.    Μονάδες 9 

 
1

2 4
2 4

f x x
x

  




 

΢ΤΝΕΧΕΙΑ – ΠΑΡΑΓΩΓΟ΢ -ΟΡΙΟ - 

Α΢ΤΜΠΣΩΣΕ΢ 

 

     ΘΕΜΑΣΑ ΠΑΝΕΛΛΑΔΙΚΩΝ 

2000-2018 

 

EΠΙΜΕΛΕΙΑ : ZAXAΡΟΥΛΗ΢ ΑΧΙΛΛΕΑ΢ ΢ελίδα 16 
 

 

ΕΠ2003 ΘΕΜΑ 3ο 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε 
  2f x x 1 x  

  . 

β.Να βξείηε ηελ πιάγηα αζύκπησηε ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο  f, όηαλ ην x ηείλεη ζην-

.                                                      Μονάδες 6 

ΕΠ2008 ΘΕΜΑ 3ο 
Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε f(x)=x

2
 – 2lnx,  x > 0.β. Να βξείηε ηηο αζύκπησηεο ηεο γξαθηθήο 

παξάζηαζεο ηεο ζπλάξηεζεο f.      Μονάδες 6  

EΠ2009 ΘΕΜΑ 3ο 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε f(x)= ln[(ι+1)x
2

+x+1] - ln(x+2), x > -1 όπνπ ι έλαο 

πξαγκαηηθόο αξηζκόο κε ι ≥-1Β. Έζησ όηη ι = -1  

β. Να βξείηε ηηο αζύκπησηεο ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο ζπλάξηεζεο f Μονάδες 6  

 

ΟΜ2009 ΘΕΜΑ 3ο   

∆ίλεηαη ε ζπλάξηεζε ,  όπνπ α ∈ ℝ. β. Γηα α=-1, ii. λα απνδείμεηε όηη ν 

άμνλαο x΄x  είλαη νξηδόληηα αζύκπησηε ηεο Cf ζην . 

 

 

ΕΠ2010 ΘΕΜΑ Γ  
Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε f(x) = (x–2)lnx + x – 3, x > 0 Γ1. Να βξείηε ηηο αζύκπησηεο ηεο 

γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο ζπλάξηεζεο f.     Μονάδες 5 

ΟΜ2010 ΘΕΜΑ Γ  
Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε f(x) = x

3
 

– 3lnx, x > 0 Γ2.  Να απνδείμεηε όηη ν άμνλαο ς΄ς 

είλαη θαηαθόξπθε αζύκπησηε ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο f                  Μονάδες 7                                     

 

ΕΠ2013 ΘΕΜΑ Γ  

Έζησ ε παξαγσγίζηκε ζπλάξηεζε f: ℝ ⟶ ℝ γηα ηελ νπνία ηζρύνπλ:  

2xf(x) + x
2
(f′(x) - 3) = - f′(x) γηα θάζε x∈ℝ και  f(1)= Γ.1. Να απνδείμεηε όηη

 
3

2

x
f x

x 1



  , x∈ℝ θαη ζηε ζπλέρεηα όηη ε ζπλάξηεζε f είλαη γλεζίσο αύμνπζα ζην ℝ 

Γ.2.Να βξείηε ηηο αζύκπησηεο ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο ζπλάξηεζεο f ηνπ 

εξσηήκαηνο         Μονάδες 4 

ΑΠ2014 ΘΕΜΑ  Γ 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε   

Γ3. Να βξείηε ηελ νξηδόληηα αζύκπησηε ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο  ζην   



x αf(x) =xe



1

2

 ( ) ln 1 ,   xh x x e x R   

h 
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      θαζώο θαη ηελ πιάγηα αζύκπησηή ηεο ζην  .    Μονάδες 6 

ΟΜ2014 ΘΕΜΑ Γ 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε  ,  Γ1. Να βξείηε ηηο αζύκπησηεο ηεο γξαθηθήο 

παξάζηαζεο ηεο ζπλάξηεζεο       Μονάδες 8 

ΟΜ2015 ΘΕΜΑ 3ο 

Γίλεηαη ε  ζπλάξηεζε 
1

f (x) ln x , x 0
x

        

Γ1. Να βξείηε ηηο νξηδόληηεο θαη θαηαθόξπθεο αζύκπησηεο ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο 

f, εάλ ππάξρνπλ        Μονάδες 6 

 

ΑΠ2016 ΘΕΜΑ 2ο 

Γίλεηαη ε  ζπλάξηεζε 
2

2

x
f (x) , x

x 1
 


      

Β3. Να βξείηε αζύκπησηεο ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο f   Μονάδες 7 

 

ΕΠ2016 ΘΕΜΑ 4ο 

    

Γίλεηαη ε  ζπλάξηεζε 

ln x
1 0 x 1

x

f (x) 1 x 1

ln x
x 1

x 1


  


 

 



     

Γ1. Να βξείηε ηηο θαηαθόξπθεο αζύκπησηεο ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο f, εάλ 

ππάξρνπλ        Μονάδες 2 

 

ΟΜ2016 ΘΕΜΑ 3ο 

    

Γίλεηαη ε  ζπλάξηεζε 
1

f (x) x 1 , x 2
x 2

   


     

Γ2. Να βξείηε ηηο αζύκπησηεο ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο f. Μονάδες 6 

 

ΑΠ2017 ΘΕΜΑ 2ο 

    

Γίλεηαη ε  ζπλάξηεζε 
x

x

e
f (x) , x

e 1
 


      

Β3. Να βξείηε ηηο νξηδόληηεο αζύκπησηεο ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο f. Μονάδες 4 



 
ln x

f x
x

 0x 

f
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ΟΜ2017 ΘΕΜΑ 2ο 

    

Γίλεηαη ε  ζπλάξηεζε 
x

2x

e
h(x) , x

e 1
 


      

Β3. Να βξείηε ηηο  αζύκπησηεο ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο h.  Μονάδες 5 

ΑΠ2018 ΘΕΜΑ 2ο 

    

Γίλεηαη ε  ζπλάξηεζε  2

4
f(x) x , x 0

x
         

Β3. Να βξείηε ηηο  αζύκπησηεο ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο f.  Μονάδες 6 

ΕΠ2018 ΘΕΜΑ 2ο 

    

Γίλεηαη ε  ζπλάξηεζε 
2

x 1
x 1

f (x) x

x x 1




 
  

     

Β4. Να βξείηε ηηο αζύκπησηεο ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο f θαη λα παξαζηήζεηε 

γξαθηθά ηε ζπλάξηεζε.       Μονάδες9 

 


