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΢ΤΝΔΥΔΙΑ ΢ΤΝΑΡΣΗ΢Η΢  

 

Α . ΢ΤΝΔΥΔΙΑ ΢Δ ΢ΗΜΔΙΟ 

 

1. Έζηω κηα ζπλάξηεζε f θαη ένα ζημείο xo ηνπ πεδίνπ νξηζκνύ ηεο.Θα ιέκε όηη ε f 

είλαη ζσνετής ζηο xo όηαλ: 
o

o
x x
lim f (x) f (x )


  . 

2. Έζηω κηα ζπλάξηεζε f θαη ένα ζημείο xo ηνπ πεδίνπ νξηζκνύ ηεο.Θα ιέκε όηη ε f 

είλαη ζσνετής ζηο xo όηαλ: 
o o

o
x x x x
lim f (x) lim f (x) f (x )

  
   . 

Μία ζπλάξηεζε δελ είλαη ζπλερήο όηαλ : 

i. Δελ ππάξρεη ην όξην ζην xo  

ii. 
o

o
x x
lim f (x) f (x )


  

iii. Η ζπλάξηεζε δελ είλαη ζπλερήο ζην ox A  αλ ηνπιάρηζηνλ έλα από ηα 

πιεπξηθά όξηα απεηξίδεηαη ζεηηθά ή αξλεηηθά 

 

Β. ΢ΤΝΔΥΔΙΑ ΢Δ ΓΙΑ΢ΣΗΜΑ  

 

1. Μηα ζπλάξηεζε ζα ιέκε όηη είλαη ζπλερήο ζε έλα αλνηρηό δηάζηεκα (α,β), όηαλ είλαη 

ζπλερήο ζε θάζε ζεκείν ηνπ (α,β). 

2. Μηα ζπλάξηεζε ζα ιέκε όηη είλαη ζπλερήο ζε έλα θιεηζηό δηάζηεκα [α,β], όηαλ είλαη 

ζπλερήο ζε θάζε ζεκείν ηνπ (α,β) θαη 
x

x

lim f (x) f ( )

lim f (x) f ( )









 



 

  

 Αλάινγνη νξηζκνί ηζρύνπλ θαη γηα δηαζηήκαηα ηεο κνξθήο (α,β] ,  [α,β). 

 

3. H ζπλάξηεζε f είλαη ζπλερήο ζην Δ όηαλ γηα θάζε ε>0 ππάξρεη δ>0 ώζηε γηα θάζε 

1 2x , x   κε 1 2x x    λα ηζρύεη    1 2f x f x    . 

 

 

Γ. BA΢ΙΚΔ΢ ΢ΤΝΔΥΔΙ΢ ΢ΤΝΑΡΣΗ΢ΔΙ΢ 

 

1. Κάζε πνιπωλπκηθή ζπλάξηεζε είλαη ζπλερήο. 

2. Κάζε ξεηή ζπλάξηεζε είλαη ζπλερήο. 

3. Οη ηξηγωλνκεηξηθέο ζπλαξηήζεηο είλαη ζπλερείο***. 

4. Κάζε εθζεηηθή θαη ινγαξηζκηθή ζπλάξηεζε είλαη ζπλερήο. 
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ΠΡΑΞΔΙ΢ ΢ΤΝΔΥΩΝ ΢ΤΝΑΡΣΗ΢ΔΩΝ 

 
ΘΕΩΡΗΜΑ 1 :  

Αλ νη ζπλαξηήζεηο f θαη g είλαη ζπλερείο ζην xo, ηόηε είλαη ζπλερείο ζην xo  θαη νη 

ζπλαξηήζεηο : 

i. f g   ii. c f  , c   iii. f g  

iv. 
f

g
  

v. f   

vi. v f  

vii. 1f    

viii. vf   

ix. f g   

x. f c   

 

με ηην προσπόθεζη όηι ορίζονηαι ζε ένα διάζηημα ποσ περιέτει ηο xo. 

 Τα αληίζηξνθα δελ ηζρύνπλ( ii. κόλν γηα c=0 ) 

 πρ.    
  1, x 0 1, x 0

f x ,g x
1, x 0   1, x 0

   
  

   
  

ΘΕΩΡΗΜΑ 2 :  

Αλ ε ζπλάξηεζε f είλαη ζπλερήο ζην xo θαη ε ζπλάξηεζε g είλαη ζπλερήο ζην  of x  

,ηόηε θαη ε ζύλζεζή ηνπο gof είλαη ζπλερήο ζην xo. 

 

ΘΕΩΡΗΜΑ 3 :  

Αλ κία ζπλάξηεζε είλαη ζπλερήο θαη 1-1 ζε έλα δηάζηεκα A   ηόηε είλαη θαη 

γλεζίωο κνλόηνλε ζην Α.  

 

ΘΕΩΡΗΜΑ4 :  

Αλ ε ζπλάξηεζε f είλαη γλεζίωο κνλόηνλε θαη ζπλερήο ζε έλα δηάζηεκα Δ, ηόηε 

απνδεηθλύεηαη όηη ε ζπλάξηεζε f
-1

 είλαη ζπλερήο ζην δηάζηεκα f(Δ).  

 

ΠΑΡΑΣΗΡΗ΢ΕΙ΢ 

 

1. Αλ ε ζπλάξηεζε f κε πεδίν νξηζκνύ ην Α είλαη ζπλερήο ζην xo ηόηε : 

i. ox A   

ii.Yπάξρεη ην 
ox x

lim f (x)


 

 

iii. 
ox x

lim f (x)


  

iv. 
o

o
x x
lim f (x) f (x )


  

2. Αλ ε f ζπλερήο ζε θαζέλα από ηα μέλα δηαζηήκαηα (α,β) θαη (β,γ) ηόηε ε f είλαη 

ζπλερήο ζην ζύλνιν    A , ,       . 

3. Αλ ε f ζπλερήο ζε θαζέλα από ηα μέλα δηαζηήκαηα [α,β] θαη [β,γ] ηόηε ε f είλαη 

ζπλερήο ζην ζύλνιν [α,γ].  

4. Αλ ε ζπλάξηεζε f :    είλαη ζπλερήο ζην ox 0  θαη είλαη άξηηα ή πεξηηηή 

ηόηε ζα είλαη θαη ζπλερήο ζην -xo. 
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5. Αλ κηα ζπλάξηεζε είλαη ζπλερήο ζην xo , δελ είλαη αλαγθαζηηθά ζπλερήο θαη ζε 

κηα πεξηνρή απηνύ ηνπ ζεκείνπ. 

6. Μηα ζπλάξηεζε είλαη ζπλερήο ζην ox A  αλ θαη κόλν αλ: 

i. 
o

o
x x
lim f (x) f (x )


  

ii.  
o

o
x x
lim f (x) f (x ) 0


   

 

iii. o
h 0
limf (x h) f (x ), 0


    
 
 

iv. o o
h 1

 limf (x h) f (x ), x 0


    

7. Αλ νη ζπλαξηήζεηο f,g είλαη ζπλερείο ζην xo ηόηε θαη νη f g  είλαη ζπλερείο ζην 

xo όπνπ θ,ι πξαγκαηηθνί αξηζκνί. 

8. Έζηω όηη ην ox A  . Σε απηή ηε πεξίπηωζε δελ έρεη λόεκα λα εμεηάζνπκε αλ ε 

είλαη ή όρη ζπλερήο ζην xo. 

9. Η ζπλάξηεζε δελ είλαη ζπλερήο ζην ox A  αλ ηνπιάρηζηνλ έλα από ηα πιεπξηθά 

όξηα απεηξίδεηαη ζεηηθά ή αξλεηηθά .  

10. Όηαλ ιέκε όηη κία ζπλάξηεζε είλαη ζπλερήο, ελλννύκε όηη είλαη ζπλερήο ζην 

πεδίν νξηζκνύ ηεο. 

11. Αλ κία ζπλάξηεζε είλαη ζπλερήο ζην πεδίν νξηζκνύ ηεο ηόηε είλαη ζπλερήο θαη 

ζε θάζε ππνζύλνιό ηνπ.  

12. Αλ κία ζπλάξηεζε είλαη ζπλερήο ζε έλα δηάζηεκα Δ ηόηε είλαη ζπλερήο θαη ζε 

θάζε θιεηζηό ππνζύλνιό ηνπ Δ.  

13. Αλ κηα ζπλάξηεζε f είλαη νξηζκέλε ζην ζύλνιν Α θαη  ,a    ,ηόηε δελ είλαη 

ζωζηό λα ιέκε όηη ε f είλαη ζπλερήο ζην θιεηζηό δηάζηεκα [α,β], όηαλ είλαη ζπλερήο 

ζε θάζε ζεκείν ηνπ [α,β] ,αθνύ ε f κπνξεί λα κελ είλαη ζπλερήο ζηα άθξα α,β αιιά 

λα είλαη ζπλερήο ζην [α,β].Αλ όκωο ε f νξίδεηαη κόλν ζην [α,β] ηόηε ε f είλαη ζπλερήο 

ζην [α,β] όηαλ είλαη ζπλερήο ζε θάζε ζεκείν ηνπ [α,β]. 

14. Aλ κηα ζπλάξηεζε f είλαη ζπλερήο ζην[α,β], ηόηε νξίδεηαη ζην [α,β].Επνκέλωο 

είλαη πιενλαζκόο λα ιέκε νξηζκέλε θαη ζπλερήο. 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 


