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ΜΗ ΠΔΠΔΡΑ΢ΜΔΝΟ OΡΙΟ ΢ΤΝΑΡΣΗ΢Η΢ ΢ΣΟ ox    

ΟΡΙ΢ΜΟ΢ 
 

1. Έζηω κηα  ζπλάξηεζε f είλαη νξηζκέλε ζε έλα ζύλνιν ηεο κνξθήο    , ,o oa x x 

.Οξίδνπκε : 

 
 
lim ( )

ox x
f x


   , όηαλ γηα θάζε Μ>0 ππάξρεη δ>0 ηέηνην, ώζηε γηα θάζε 

   , ,o ox a x x   ,κε 0 ox x    λα ηζρύεη  f x M . 

 lim ( )
ox x
f x


   , όηαλ γηα θάζε Μ>0 ππάξρεη δ>0 ηέηνην, ώζηε γηα θάζε 

   , ,o ox a x x   ,κε 0 ox x    λα ηζρύεη  f x M  .  

 

I΢XYOYN :    lim ( ) lim ( ) lim ( )
o o o

x x x x x x
f x f x f x

   
    

 
lim ( ) lim ( ) lim ( )

o o o
x x x x x x

f x f x f x
   

      

 

ΓΔΩΜΔΣΡΙΚΗ ΔΡΜΗΝΔΙΑ ΣΟΤ ΟΡΙΟΤ lim ( )
ox x
f x


   ,

 
lim ( )

ox x
f x


   

Η επζεία x= xo ιέγεηαη πιάγηα αζύκπηωηε ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο ζπλάξηεζεο f 

όηαλ θαη κόλν όηαλ ηζρύεη : lim ( )  lim ( )   ή lim ( )
o o o

x x x x x x
f x ή f x f x

   
       

ΟΡΙΟ ΚΑΙ ΓΙΑΣΑΞΗ 

 

ΘΕΩΡΗΜΑ 1 : Αλ lim (x)
ox x
f


             0f x       θνληά ζην ox   

ΘΕΩΡΗΜΑ 2 : Αλ lim (x)
ox x
f


             0f x       θνληά ζην ox   

ΘΕΩΡΗΜΑ 3 : Αλ γηα ηηο ζπλαξηήζεηο f,g θνληά ζην ox  ηζρύεη    f x g x   θαη
 

i. lim (x)
ox x
f


 

 
 lim (x)

ox x
g


   

ii. lim (x)
ox x
g


  lim (x)

ox x
f


   

 

ΦΡΑΓΜΕΝΗ ΣΥΝΑΡΤΗΣΗ :   
 

Aλ  
ox x

lim f x


   θαη ε ζπλάξηεζε g είλαη θξαγκέλε ηόηε :  lim ( ) ( )
ox x
f x g x


    
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ΙΓΙΟΣΗΣΔ΢ 

 

1. lim (x)
ox x
f


      lim (x)

ox x
f


    

2. lim (x)
ox x
f


      lim (x)

ox x
f


    

3. lim (x)   ή  -
ox x
f


    

1
lim 0

(x)ox x f
  

4. Αλ lim (x) 0
ox x
f


 θαη   0f x   θνληά ζην ox ,

1

01
lim

(x)ox x f




   

5. Αλ lim (x) 0
ox x
f


 θαη   0f x   θνληά ζην ox ,

1

01
lim

(x)ox x f




   

6. Αλ lim (x)
ox x
f


    lim

ox x
f x


    

7. Αλ lim (x)   ή  -
ox x
f


    lim (x)

ox x
f


   

8. 
20

1
lim
x x

   θαη γεληθά γηα άρηιες δσνάμεις *

20

1
lim ,

vx
v

x
    

9. 
0

1
lim
x x

   θαη γεληθά γηα περιηηές δσνάμεις 
2 1

0

1
lim ,

v
x

v
x 


    

10. 
0

1
lim
x x

   θαη γεληθά γηα περιηηές δσνάμεις 
2 1

0

1
lim ,

v
x

v
x 


    

   

  Δπομένως ηο όριο ηης   2 1

1



v

f x
x

δεν σπάρτει ζηο x=0 . 
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ΠΡΑΞΔΙ΢ ΢ΣΟ ΑΠΔΙΡΟ 

 

 

Με βάζε ηηο ηδηόηεηεο ηωλ άπεηξωλ νξίωλ , επεθηείλνπκε ηηο πξάμεηο ηνπ   ζην ζύλνιν 

 ,      ωο εμήο : 

 

1.                     

2.   a        a      , γηα θάζε a   

3.                               

4.  
, 0

, 0

a
a

a

 
   

 
    

, 0

, 0

a
a

a

 
   

 
 

5. 0
a a

 
 

        , γηα θάζε a  

 

ΘΕΩΡΗΜΑ 1: ΟΡΙΟ ΑΘΡΟΙΣΜΑΤΟΣ 
 

         
0

lim
x x

f x


            
0

lim
x x

g x


      
0

lim
x x

f x g x


  

             α                      
             α      

                  

                  

                   ; 

                   ; 

 

 

ΘΕΩΡΗΜΑ 2: ΟΡΙΟ ΓΙΝΟΜΕΝΟΥ 
 

         
0

lim
x x

f x


            
0

lim
x x

g x


      
0

lim
x x

f x g x


  

             α>0                     
             α<0     
             α>0     
             α<0     
               0      ; 

               0      ; 

      

      

      

      
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ΑΠΡΟ΢ΓΙΟΡΙ΢ΣΙΔ΢ 

 

 

1.         

2.        

3.        

4.  0    

5. 
0

0
  

6. 



 

7. 00   

8. 1   

9. 0

 

ΒΑ΢ΙΚΑ ΟΡΙΑ 

 
Απνδεηθλύεηαη όηη : 

1. 
 

*

2

1
lim ,

o
v

x x
o

v
x x

  


  

2. 

 

 

 

2 1

2 1

2 1

1
lim

1
lim  ππάξρεη, λ

1
lim

o

o

o

v
x x

o

vx x
o

v
x x

o

x x

x x

x x

 















 




  


  


  

3. 
1

lim
ox x

ox x
 


 

  

ΥΡΗ΢ΙΜΔ΢ ΢ΥΔ΢ΔΙ΢ ΢ΣΟΝ ΤΠΟΛΟΓΙ΢ΜΟ ΟΡΙΩΝ 

 

1. 

2 2

2 2

A B

A B
   

     

2.   1 2 1....v v v v vx y x y x x y y         

3.   3 3 2 2          
 

  3 3 2 2            

4.  
22 2 2         (k28) 

5. 
21 2 2x x     21 2 2x x    

2 22x x x      

6. 2 2x x x     

7. Αλ ην ηόμν x εθθξάδεηαη ζε κνίξεο θαη όρη ζε αθηίληα ηόηε :
 0
lim

180ox

x

x 

 


  

 


